Cours du mereredi 26 fBwier 2025
Cowrs de Géomdlrie Descriphive
(MaV,semesire de Ptiv&e.mps 2025)

Buét: . TReprésentalion bi-dimensionnelle de stuations spakiales.
. Descriptions et résclulions sur la feulle de papier (en 2D) de
de Vespace (en 3D).

Chapitre 4: Projection pamliSle., projections de Honge.

A4 ?rojed’ion panaliéle oblique.

AA.A Nﬁl\‘hOﬂ (Prbéc.d'lcm dun point P)

(T4™)
F

_"!\ o B (FeT)
™

(drotte. II & et passant par®)

Lo projechion du point P de lespace sur le. planTr paralilement 3 la direckion &
La droite p est appelée. du point P.

AL2 Propridles Mque_s de lespace. consensdes par projedtion pamalile.
1) Consensalion de l'aliawt'

Scient AB.C trois points de lespace. et Ay By o leur projection surleplanT.
SiAB,C sont clignés, alors Ag By c, somt clignés.




it) Consesvation du napport de secion
- Définition du rapport de sedhion
Soert A B M teois points a\ist\é\s e

noke , est le nombre. ntel k d&fini par Féquisalence.
susante

(aB,M)=k &> ﬁ=kﬁ

. Construction dupeint H défini par (AB,H)=k 3 laide du théoréme de Thales.

On dis\in?ncdaucas :

a) kro (M:aVexterieurde AB) (i ot ik de mime sens)

Connus: A,B,k

ﬂ=“ﬁ ,avec kro

b) keo (M: edre AedB)  (iif & iR de sens cppesd)

['} Connus : “,B,k

ﬁi:\cﬁﬁ , aves k(o

. Le rapport de seclion estconservd pr?wjedim paliele.

Soient R B,C +rois points aliinés définssant le rapport de. sedion (AB,C)=Kk,

alors Bwspoin‘sakanés Rer Byr, Crr définissent \e meéme rappact
de seckion:

("B, c)=k => (RnBr.cr)=k

En pu'\icu\ier,

T point wilicu de 4,8 = T pointmilieude A, By




i) Conseruvalion du parallélisme.

Deux droites ae}LM"pourprojec.‘imdeux <t
qui sont : a
Meenbion: (a réciproque est Jausse .0
Soiert a @b desx droikes de.\'e.space. ,Si |¢ury-°j¢_¢|ia\
oy e} by sont , On nepeutpas en conchine que.
aetb sont :
Ad3 ?rolec\\on dune. droile
Sot d une droile de lespace, sa ke d.,est lensemble
dap‘chva\s de ses pomk . C'estune. (cov\senra:\ion de l'aliane.mevtl').
On pu\-dislininedamms :
. “Droite. d coq:a'\l"ﬂ'

Soient {I‘}:dﬂ'ﬂ'd"bmpoiw\'ded (D#T), adlors dy=dy(T,Dr).

d
D
/K// le es} invariant
L par projection.

-
/

1>ro.¥edpm\lél¢.all'
La dfol‘cpfb‘]e}éc dyr est panaliéle S d.

v Jz.s?om'ls de d défink unplan § appell
8= §(d,d )




AlY Grandews de lespace , sénémle.me.nl' non consersées P"'PL",PA“"\ ponaléle
.Les diskances sont non conservdes.

7
v /
- la mesure des angles est non consersée.
En particulier, forthogonalité nest pas conservée .
-Les aires ne sont pas conservdes .
4.2 _Projection orthogonale
4.2.4 Définition

la estun casparticlier de projechion pamiliale.:
la direckion de. pro‘ed\on est perpendiculaice. au plan T:

K 4

b /
A.2.2 Propridlds

—» conservalion... -...ck.l'alfsne.th\',

«... du rapport de sechion,
‘... du pacallélisme. .

Une mrdlcprqm&é,spénfqz. a'apl‘q'cc}ion orui?mde., dpparuﬂ'

Theéoreme de. conserualion de. l'c\nﬁle dreit

l.aproiaé‘ion or“«:acnde. d'ma'alcdf:i'"dow\- lun des cStés est paralléle. au plan T

l‘dbi/

dans Yespace.

a 8

s 'II'/

la re'dproq;e.d' sraie-: sila projection diun angle. de-lespace. dont lun dees cShds
ﬁ yarillé\c AT esun anale droit, alors langle de lespace
droit .

AB #




A3 Hé&hode de Honge

A.3.4 Wep2ie el coordonnées dun point Pde lespace.
Uespace est muni d'un repére orthonormé. (0,&],&; ,&3) :

{ 0O: ori%ing
£.&,83: Svecteurs unitaices (1E511=4,i=4,2,%) b Of“'\osonm dewx 3 dens.

Tou} pan‘-?de fespace est défini par ses coordonndes »,4.2 serifiant
ka relalion seclodielle

% estappelde labscisse deP
y estapelée lordonnde de P
2 estapelde la cobe de?

Laxe (0,2)) estappelé laxe des abscisces .On lenche Ox.
Laxe (0, 2) estappelé |'wedesofdo'\née;. Onlenole Sy.
Laxe (0,€3) estappelé laxe des cotes. On lencheoa.

le.s_-.)s\imed'axc_s Oxye défint +rois plans nolés T, T, €T3, appelé
respechivement J&° 28me ¢} 3€me plapn de projection :

+T, = (xOy) est appelé le sol

- Wy =(You) “‘ﬂmlé le mur

T3 = (xO2) estappelé le plan de profi]




43.2 Hithode de Honge .Spure dunpoint P — v 1o docimert Micthode e tonge paf s oo
£) On projelte orthogonalement le point P sur les frois plans de projexchion:
lo projechion orthagorale. de P T, (paralidle mert 323) senche T,
a Fo@cdbndknimuhdg‘?mn(pml\élam&a £)sencte .
- la projechion edlogondle de sur T (paraleloment 3 ) se noke 7,
ii) On coupe le iedre. Onya selon laxe. Ox (dédoublement de faxe des abscisies)
i) On mbal le plan T surt, -
La chamicce est laxe Oy appelde ligne de feme, .
) On rabat le-plan T3 sur T . La charmire. @st laxe. Oa.

z 4p)

P,(0;yp;zp

44)

» &P
€3

y

oh Ixl= diS\'d!\CG (-'P, 'u;_)

1Yl = distance. (‘P,‘ll%)
k I21=distance (P, ;)

P, (Xp;Yyp;0)

V) e résullat ainsi cblen est ' épure. du point P,
Les troisplans W, T, W sont confondus e coincident avee b el de papier.

Wfondameﬂta‘ed:hma"\odg.da.b%

SiPest un pom\- d&rcpac&,a\ols 1 sue P'épure. ,( et Sont surune méme.
perpendiculaire. & hliﬁn:.d:‘lnﬂ'a (cele perpendiculice. estappelée.
ligne. de rappel ) e, réciproquement, i sur Vépure , B et B, sont surume.
meme ‘lsncck.fawd (pecpendiculaice & 03) ,alors et P, sont-les S
e 28rne Po‘leA\ans d'un point PdeVespace .

Ona unep_f_vpﬁél'ém\csu&rdalimv\-a... w7, oz
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