Ckapi\'re. q: Sphére ,cBne e cylindre.
9.4 Sphére. : Qéfml'ba\s_d‘m\é‘és

9.2 Sedlions planes d'une sphéne.
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sphere S(0;r) = Z(0,r)
engendrée par

la rotation du

cercle y(O:r)

autour d'un de

ses diametres

¥(O;r) : méridien

¢ cercle 8(R2;p)

engendré par la
rotationde M E S

d(€2;p) : parallele

Touhe sechon plane d'une sphre s (ou X)) est un cercle. .

Fneﬂ', soient O un plan sécant & n lanormale 36 Pamn"FarO-
n coupe O en 2. Or,la distance de HeZnoe & @ es‘-cov\s\-m\e.pr?ﬁ‘aaae.

Soit p=Zne,

- $i © passe parO, alors y est un grand cercle de Z - y(o,r).

4 section plane

de la sphere
S(O;r) par le
plan O passant
par O

¢ yOr)=SNeo

¢ y(O;r) : grand
cercle de S



- S0 nepasse. pas par O, alors } esh un pelitcerdle de X -
N‘ﬂ; )oa‘m p2=r2- o)

¢ section plane
de la sphere
S(O;r) par le
plan 6 ne pas-
sant pas par O

* y(Qp)=SN6
Y(Q;p) : petit
cercle de S

¢ 0Q16
0Q?%+ p2=r2

9.3 ?-oiecl-ions et contours apparests delz sphefe

¢ C, contour ap-
parent de la
sphere S(O;r)
sur 1t

¢ C, grand cer-
cle horizontal
de S

T p
7 Ci(0y3) limi-
te les 1éres

projections
/ des points
4 PdeS
. Con\ouraﬁara)rde.z.mrm:_ - Cordour apparent de. T sucl; +
ol




-Epure. de. Z.

Sur | ,on ne représente. que

la Aa“e—ptojcd-'na\ ducon\ulrapparaﬂ-
dez.ew-lgd-\azz"'emjedia\
>4  ducontour apparentde Z sur ;.

Ecemp\ﬁ Exercice At.4
2.4 Tnlersechion dune droile et d'uncsphée

Soient I (2,R) une sphere et d une droile quicoupe. Z en AetB.
On construtt les poiv\".s dintersechon A et B & laide. d’ .
Soit con"mn"d,ilcouPe_stmunwnle.r.casPlg,qd
cherchéds sont les pbs d'ineseclionde deatde= L

A) Si on choisit un projgl-anl-&.d ,kz«d&.x est un pehit
cercle de Z dont le cenlre & le rayon sont " immédialks?
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2) Sion choisit le. plan défini pard et @ ,\eaerde.‘lesl‘
unirandce'de.de.z. de.ce.nh-zézad'de._m‘sm'l?.




4.5 Cines et cylindres : définkions
Les c8nes et les aylindres sont des surfaces régides .

Aunewﬁcgr lée estune suface.
pm-quue. éﬁ aqug”gmune.

draile énénatrice ,confenu=
i, 4deéegnem ce

-Un cBne est l'en ensemble des droifes de 'espace. passant par un poink donné S

et S‘appsa.w\- sur une courbe fermde. pane. § .S est Escmu\d-ch Bne=
& Sen estlabase .

‘Un eglindre. est lensemble des dasihes de lespace. pacalitles & une.
direclion S,, donnée e"suppcgm‘- surune courbe fermde. plone S :labase.

les drothes qQui a_'%amdrevﬂ- un cSne ou un cylindre. sorl"appeue; aéméral‘nces

deux nappes A S sommet
symétriques | e

4 d courbe fer-
mée plane

génératrice

/4 S n'appartient
pas au plan de

la base
base —=
4 & courbe fer-
mée plane

7 4 S n'est pas
parallele au
plan de la
base




Cas par"iaa.‘ierl
Sika courbe. de base. estun cercle e cdrecule g'indte, est dit ciceulaire. .

¢ v basedu

4 y basedu
cone cylindre
¢ vy cerclede ¢ y cerclede
centre O et centre O et
rayon r rayon r

Cas pachculier 2
- Soient 9 el a deux droiles sécantesens . (., surface. de ndusokdion

avadée.parlaru\a}imdaﬁ_au}ourdg foxe a estun cSne. appelé
cone de revohhon .

4 = cone circu-
laire dont le
sommet S est
sur l'axe de
la base y(O;r)

¢ = engendré
par révolution
de g autour de
(OS) coupant
g P Egdécrit
alors un cercle
£(Q;p)

4 2 lieu des droi-
tes de l'espace
passant par S
faisant un an-
gle o avec une
droite fixe (OS)

. Soie_v&ad‘a deux droites paralleles . (o suface de ntuolylion axaavdvée.
Wb:)\u\-dm de 3_ autourde vae. o est un_a‘_llmdre. cppelé eylindne. =
rbuoluion . '

4 = cylindre cir-
<= culaire dont
S est paral-
lele a I'axe de
la base y(O:r)
4 X engendré
par révolution
de g autour de
t— méridien (0Sy) /g;
P Eg décrit
alors un cercle

parallele

e(Q:r)
4 Z lieudes
points de l'es-
Y pace a distan-
ce r d'une droi-

‘"e_ & ’a qirdrwgs te fixe (OS &)




9.6 Sechons planesdun cdne circulaire

Soient T (s,8) un cBne cirakire de sommed S d‘ayn"powbasc un
cercdle £ donsunplanx , 0 un plan quelconque , et 8'=Zn 6.

9.6.4 Généralites
) Premiercas
Seezseéﬁhwééubu$mmﬁM5.

¢ 0 plan de sec-
tion passant

par S
¢ (SM)U(SN) =
=3n6
¢ i=6na
¢ ind={MN}
o
Exemple dapplicalion:

Scient Z(S,8) , $eT, & d une drsibe.
Conshriire l’ivr}ersedio'\ d=d arec. ..

& Harche. & suisre.
- Soit B le plan auxilicire. passant par S et contenant d.
On construt sa trace. 6/ dans le plan de base T,.
8'ng={HN] <> OnZ =]su,sn]
‘deopeZen{hj=dnsy & {B]=dnsw.



2) Deuxieme cas

Pro : et s’ sont deux cerdes homothtiques (homohdhe de aotres).

® o//la

¢ d=2nNng;d
et & homothéti-

ques de centre
S

¢ (M}=SMng
MeEd

4 O plan tangent a
a2 lelongde
SM

® t'=0Ng;
t //t




3) Troisieme cas
‘Pcluelaoneiue . La sedion §'=ZnP est une conique. (théordme
de Dandelin).

¢ d=2ZnNnog;

¢ (M}=SMng
MESHS

¢ 0 plan tangent
a2 lelongde
SM

¢ t=0Nn0op;
t ett' se cou-
pent en T si-
tué sur i=
=anNg

Trois situakions se présentent :
Soit p le plan passant par s et paraliele 2 P,
so;)-}g, BN . Sijcoupe Sen b ,alors SAER, donc. SAIP et san'f =(A,).
' achmek an ph life;.

4) j ne coupe pas £ : la conique. §' nadwet pas de pha linfini . §'est une ellipse..
(voic éaqlemen\' dessin ci-dessus)




b) ¢ : §'admet un unigue ph2 linfini 45y, - §'est une. pamabole. .
(Aclire&imde.l'axe.dsS'es"défnie_P,r AL, -‘-escmnd'de.S'd-lcrl-
admeltant me‘\'macn'\'e. perpendicukire. & laxe. .

¢
/
8/ -\
0 o
A'  direction de I'axe de la parabole &'
¢ d'=2 N ;0 estune parabole
¢ B // @parS; P coupe a suivant ] ; j coupe d en un seul point A
¢ (SA)Nn@=A! :direction de l'axe de la parabole
¢ 0, plan tangent a X le long de (SA) ;6=
¢ la tangente en A!, est " la droite de l'infini " (§ N @)

¢ i=anNg



6) .

dont les as‘smp‘c*zs sonk Es*mﬁenla adflenfh,eln,.

¢

¢

¢

¢

¢

¢

- §' admet deux ple S linfoni - A, el B, . slest une hypertdle

asymptote asymptote

A, direction asymptotique

d'=2 N ;d' estune hyperbole

B // @parS; B coupe a suivant j ; j coupe 0 en deux points A et B

(SA) ngp=A', :direction asymptotique

0 , plan tangent a X le long de (SA) ; 6 défini par (SA) ett;t,tangente a d en A
a'=0Nq;a esttangente en A, donc asymptote de &'

i=aNe;t,droite de 6 coupe i, droite de p en T ; a' est définie par T et A',



q.3 Sechens plame.s d'un aylindre circubire.

Soient T(Seo , §) un culindre creuksine. de bose § et decentre
o lepandelabase S, (Punplande.sedm et &' ksechon de Zpar®.
A?re.miercas

@ est :

§'est formde cbdeuxaénédﬁces.

Soit =P ,icoupe S enH e S, €'= i(s,ou‘),(s,ou)}

2) Deuxiéme cos
P est :
&' estun cerdle de aentre ! isoma;igiu;és.
Le cenlre ¢! egt linkersedion de k drsile ( Seo,C) avec leplan P,

w

_=.(S,°C.)

3) Trosiéme cas
Pedt :
5'ed me ellipse. dont on cherche unpt H'd'm\'a-\ga.}e.'l-'commepar'sc’éne.
le cenre ' &gt lidersedion de (CS,.) anec ¢,

Peux dicmlees 4R' & D'E! de. S'sm}cm\\uae;- si e seulement 5; les diamaing
cont s AB et DE ducerde de base § g”'\'PGfpendiaﬂa:e.s-

9.8 Inlersechion entte. une sphen= &k un cylindr=.
U inkersechon dune spheére de rayon el dun cylindr= de.
révollion de diameke. © dont une des 3&6—4\1-::;25

passe
pr le centre. de la sphene. estune coucbe ferméde appelde.
courbe de Vivioni.

CeMe courbe pecrmet de=
découper des " fensires"
sur |a sphéne de manicr=
a rendre possible
quadrature. de la sucface
reshante..

Trlersechons entre une Mﬁc& ',
du eylindee. et



