Analyse A

Mise a Niveau, EPFL
Série 04: Equations et inéquations

Ex-04-01: Résoudre par rapport & x € R en fonction du paramétre réel m
a) (m—2)x+7=11lm+3)x —3

b) (m —2)z +20m? = (1lm + 3)x + 5.

Ex-04-02: Résoudre par rapport x € R en fonction du parameétre réel m :
a) m?zr > 4x — 3

b) (m+2)%*z <4((m+2)z +1)

c) (m?>—4)x —2(m+2z)>4+mz.

Ex-04-03: Résoudre en x € R en fonction du paramétre réel m :

a) o<
r+m
z? —m?

)

T+ 2m

> 0.

Ex-04-04: Résoudre en x : p(x) = ma? — 4z +4 — m > 0 en fonction du paramétre réel m
Ex-04-05:

On considére 1'équation :
(m—-1Daz*-2(m+1Daz+2m—-1=0.
Pour quelles valeurs de m cette équation admet-elle deux racines x; et x5 vérifiant la
relation :

—b< <4<z ?

Ex-04-06: On considére le trinbme

P(z) = (m—1)2* —4mz —2(m+2), mcR.
Déterminer m pour que la courbe d’équation y = P(x) soit une parabole vérifiant
simultanément les conditions suivantes :

i) le sommet de la parabole est situé dans le demi-plan défini par = > —5,

ii) la parabole coupe I’'axe Oz en deux points distincts, déterminant un segment ne contenant
pas le point M (2; 0).

Ex-04-07: On donne le trindme P(z) = (m —2)z*> —4mz+5m —1, meR.

a) Déterminer m pour que la courbe d’équation y = P(x) soit entiérement contenue dans
le demi-plan défini par : y < —6x + 5.

b) Déterminer 'équation de la parabole définie par y = P(z) vérifiant les deux conditions
suivantes :

i) la parabole est tangente a la droite d’équation y = —6x + 5,
ii) P(x) admet un minimum.

Calculer alors la valeur de = pour laquelle P(z) est minimum.

Ex-04-08: On considére I'équation : 2%+ (m —2)x — (m+3) =0.

Déterminer m pour que la somme des carrés des racines soit égale a 9.



Réponses:
Ex-04-01:

a) Sim#—%,S:{ﬁ};sim:—%,S:(ﬁ.

b) Sim#—1,S={2m—1};sim=—35,S=R.

Ex-04-02:

a) Sime|—o0,—2[U]2,4o00[, S =[——, +oo[;sim € {-2,2}, S=R;sime] —2,2],
S=]—-o00,—=2-].

b) Sim €]—o0, =2[U]2, 400[, S =]—00, —— [;sim e {-2,2}, S=R;sime€] -2, 2[,
S=]——, +ool.

¢) Sime]—oo0, —2[U]3, +oo[, S = [25, +oo[;sim=-2,5=R;sim=3,5=0;
sime] —2,3[,5=]-o0, 25].

Ex-04-03:

a) Sim>0,5=]—o00, —m[U[0, +o0[;8im=0,S=R*;sim<0,5=]—00,0]U] —
m, +ool.

b) Sim>0,5=]-2m, —m[U]m, +oo[;sim=0,5 =R, ;sim<0,S=]m, -m[U] —
2m , 4-o0.

Ex-04-04:

e Sim<0.S5 — B

esim=0,5=]—-o00,1];

esi0<m<2,5=]-00,1] U [E2, +oo;

esim=2,5=R

esi2<m,S=]-o00, 2] U [1, +oof.

Ex-04-05:m € |1, 2.

Ex-04-06:m € ] — 5, —1[U]2, 2.

Ex-04-07:

a) me|—o0,1]

b) y=a® 120+ 14; Ty, =6

Ex-04-08: m =1
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