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���03�01� �� ��������� �� ������� �������� ��������� ��� ������������ ��������� �

�� �� n ��� �� ������ ���� ����� n2 + 1 ��� �������

�� �� n ��� �� ������ ������ ����� n2 − 1 ��� �����

�� �� n ��� �� ������ ������ ����� n2 + 2 ��� �������

�� �� n ��� �� ������ ������� ����� n2 − n ��� �����

�� �� n ��� �� ������ ������� ����� n3 − n ��� �� �������� �� ��

�� �� n ��� ������ ����� �� ������ k ∈ N ��� ��� n2 = 8k + 1 �

�� ���� a ∈ N� �� a ����� ��� �� �������� �� � ����� a2 + 2 ���
�� �������� �� ��

�� �� m ��� ���� �� n ��� ���� ����� m2+n2 ��� ������ �� m2+n2 ��� �� �������� �� ��

�� ���� m ∈ N� �� m ��� �� ����� �� � ������� ����������� ����� m ��� �� �������� �� ��
������� ����������� ��� ������ � �� ����� ���� ������ ���������� ��������� ����������� �
�������� �� ������� ��� ��� ��������������

�� ������ A �� B ��� �������������� �� E �

A ∪ B = A ∩ B ⇒ A = B �

���03�02� ������ �������� ���������� ��� ��������� �������� ��� �� ������� ��� �� �������
���������

�� ������ ABC �� �������� �� D �� ������ �� ���� AB �

�� E ��� �� ������ �� ���� AC ����� DE ��� ��������� � BC �

�� ∀ a , b ∈ N∗ � �� a �� b ���� ����� ����� ab ��� �����

�� ∀ x ∈ R , x (x− 3) > 0 ⇒ x < 0 �� x > 3 �

�� ∀ x ∈ R , x2 − 1 < 0 ⇒ x < 1 �� x > −1 �

�� ∀n , m ∈ N , (m ≤ 3 �� n ≤ 3) ⇒ m · n ̸= 15 �

�� ∀n , m ∈ N , m+ n = 0 ⇒ m = 0 �� n = 0 �

�� ∀n , m ∈ N , (m = 0 �� n = 0) ⇒ m · n = 0 �

�� ∀ a ∈ R , ( ∀ ε > 0 , |a| < ε ) ⇒ a = 0 �

���03�03� ��������� ��� �� ����������� ��� ��������� �������� �

�� ∀n , m ∈ N , m · n ���� ⇒ m ��� ���� �� n ��� �����

�� ∀n , m ∈ N∗ , mn ������ ⇒ m ��� ������ �� n ��� �������

�� ∀n , m ∈ N , (m2+n2 ��� ������ �� m2+n2 = 4k, k ∈ N) ⇒ m ��� ���� �� n ��� �����

�� ∀n , m ∈ N∗ , m2 − n2 ����� ��� ��� �������� �� � ⇒ m ��� ���� �� n ��� �����

�� �� n2 ��� �� �������� �� 3 ����� n ��� ����� �� �������� �� �� � ����� �� ������ ��������

�� A ∩B = ∅ ⇔ A ⊂ B �

�� A ⊂ B ⇔ E = A ∪ B �

�� ∀ A,B,C ⊂ E, (A ∩ B) ⊂ C =⇒ CA(C) ∩ CB(C) = ∅ �
�CA(C) ��� �� �������������� �� C ���� A��



���03�04� �� ��������� �� ������� ��� ���������� ��������� ��� ������������ ��������� �

�� �� x ��� ����������� �� y ��������� ����� x+ y ��� ������������

�� ∀a ∈ N∗� �� a2 + 2 ��� �� �������� �� � ����� a ����� ��� �� �������� �� ��

�� ∀m,n ∈ N , m ≤ 3 �� n ≤ 3 ⇒ m · n ̸= 15.

�� ������ A �� B ��� �������������� �� ����������� E�
∀ A,B ⊂ E, A ⊂ B ⇒ Ā ∪ B = E.

��
√
3 ��� ������������

���������� � �������� ��� �� n2 ��� �� �������� �� �� ����� n ��� �� �������� �� �� ��� ������
�� ���� ���� �����

���03�05� ���� �� ����������� T �������� �

T : ∀m,n ∈ N , n ̸= 0 ⇒ m+ n
√
2 ��� ������������

�� ��������� �� ����������� T ��� ����������

�� ������� �� ����������� C �� �� ����������� T � C �������� ����� �

�� ������� �� ���������� R �� �� ����������� T �� �� ��������� ��� �� ������� �� ��
������������

���03�06� ������ �� �������� ��� ������������ P ����������
���� �� ��� �� �� ����������� ��� ������� ������ �� ���������������

�� ∀ x ∈ R , x2 = 9 ⇒ x = 3 �

�� ∀ x, y ∈ R , x2 = y2 ⇒ x = y �

�� ∀ x ∈ R , x ≤ 2 ⇒ x ≤ 0 �

�� ∀ x ∈ R , x ∈ R ⇒ x ∈ Q �

�� ∀ x ∈ R , 2x2 = 8 ⇒ x = 2 �� x = −2 �

�� ∀ (n; m) ∈ N2 , n+m = 0 ⇒ n = m = 0 �

�� ∀ (a; b) ∈ R2 , a < b ⇒ ∃x ∈ Q , a < x < b �

�� �� ������ ��� ����������� ��������� ������� ����� ������� �� ���� ������� �������������

�� a �� b ����� ������������� ���� �������� ��� ������������

���03�07� ��������� ��� ���������� �

�� ∀n ∈ N∗ : Sn = 1 + 2 + 3 + · · ·+ n = 1
2
n(n+ 1) �

�� ∀n ∈ N∗ : Sn = 2 + 4 + 6 + · · ·+ 2n = n(n+ 1) �

�� ∀n ∈ N∗ : Sn = 12 + 32 + 52 + · · ·+ (2n− 1)2 = n (2n−1) (2n+1)
3

�

�� ∀n ∈ N∗ : Sn = 2 + 6 + 18 + · · ·+ 2 · 3n−1 = 3n − 1 �

�� ∀n ∈ N∗ : Sn = 13 + 23 + 33 + · · ·+ n3 =
�

n (n+1)
2

�2

�

�� ∀n ∈ N∗ : Sn = 3 + 32 + 33 + · · ·+ 3n = 3
2
(3n − 1) �

�� ∀n ∈ N∗ : Sn = 1
1·2 +

1
2·3 + · · ·+ 1

n (n+1)
= n

n+1
�

�� ∀n ∈ N∗ : Sn = 12 − 22 + 32 − · · ·+ (−1)n+1n2 = 1
2
(−1)n+1n (n+ 1) �

�� ∀n ∈ N∗ : 5n + 5 < 5n+1 �



�� ∀n ∈ N : 10n − 1 ��� �� �������� �� 9�

�� ∀n ∈ N : 22n + 2 ��� ��������� ��� 3�

�� ∀n ∈ N �� n ≥ 6 � 2n ≥ 6n+ 7 �

�� ∀n ∈ N �� n ≥ 4 : 2n < n! �

�� ∀n ∈ N �� n ≥ 7 :

4
3

�n
> n �

�� ∀n ∈ N∗ :
(2n)!

n!n!
≤ 22n−1

�� 33n + 1 ��� �� �������� �� � ���� ���� n ������ �� n ≥ 1 �


