
3.5Fonctions trigo 22.04.24

reciproques cours 8

AnalyseA

3.5.1 Arcsin-sint= la réciproque
dela fonction
siMus

↳em: sin:1 => [1,1] est subjective
mais pas injective
1 24- periodique)

par contres, on prend ste to

* P(x) -> IvI (1er on yeme cadran)

p(x)

-pou ⑭
I
a

↳arche de dolte ↳arde de gante
sinus est injective sans est injective
E,]



Rem:1 signifie, il existe un be R

ty x6 [-+h, +hi]

sur en intervalles la fonction sans ist bjective
sihj.+ surj.) etdonc elle besssede
une fonction rächproque.

De3.5,1:

1) Un intervalle de la force [-this thi]
est une détermination du Sluus

2) Go linternale [t,) est

La determination principale du sins.

Def 3.5.2:On ditht
en

arcsin:[-1,17 -I-E,]
comme la fonction réciproge de sinus

sin:IE,] *(1,1], cad



arcsin:EI, 1] - [Et]

x 1y =arcsin(x)

Detae
dont le sinus wantof

ID Daf arcsin =E1,1]
val, remarquables:

c2tE1, 13 arcsin(1)= -E

arcsm(0) =0

arcsin(t)=I
x E
·-----

y
=arcsin) arcsim(*)=

arcsin()==
Graphe: arcsin(1)= Ee

- mirar

~ I

-->

I
I I d'axe -1 1... i.. I x =y

⑧

*

E
⑧

- l y =
aesin(och

y =
sin (0)



Proprietes:
-

1) FxcEEl,l] on a

sin(arcsin (x)) = x (par diff

2) VxcE [-E,] on a

arcsin(sin(x)) =x

(1aresin (sin (2x)) = 25)
arc"sin(0) =0

3) FatEl,l] on a l'equir.

x =arcsin(a) +2h, he
sin(x) =a = E ou

-

x =i - arcs in(a) t chir,
kE2

-winfarisunlar



4) FaceEll] on a

arcsin(-x)=- arcsin(e)

carcin estimpaires

3)Xxt E1, 1] on a

cos(arcsin(e)) =V

6) Foce]-ip on a ge

arcsin's

-ex:arcsin(sin (1)

rem: I-,]

par contre sin (*) = sin (+) = sin1-)

et -[-,] done arcsin(sin (l)=-



2X: Resoude sink) = -5 sur [I, 25]
in

1) On resoud sur 3) -

x =arcsin(-E) +24 ⑳
ke

04

22 =i - arcsin(-4) +24H8

Dessin localiser le sol. arec k=0,k= -1,k=1pour
me

......
-arcsint) -To,)

⑪
↑-arsint?).--------- arcsint) - [-,0]

8

-> [i, *) 2=0
k =0 arcsin (-)+24 = [*,25]

dans k=1 dans

donc S
={it-arcsin(E), arcsin(E)+2x}



3.5.2:Arccos =cost

-5.3:unintervalle de type

20ths, irdhir]
1et appelé un déterminction
i

·

O du cosinus

(cet la fonction cos

y estinjectives

(0,1) =la détermination pribepale
du cosnes

.bitee arccos:[-1,1] - [0,5]
x(y =arccos(c)

ou y:lunique"arc" e[0,5]
+-q cos(y) =x

① Day crecos

farcosi 2- 1,1]



Proprietes:n
1) XxcE1,1], cos(arcosk)) =x

2) arccos(cos(0)) = xc =0 se(0,4]

3) Fac El,1) on a
62 =arccos(a) +24π

coS(x) =a %= I Ou

x=- arcCoS(a) + 2hπ

4)XxtEl,l] on a

arcos(-x) =it - arcos(x)

5) Xxce [1,1) on A

sin (arccos(0) =x

6) XxEJ-1,1) on a

arcos'(x)--



d
4)cos(arcos(-x) Etarafinition

cars6E1,1]

=- cos(arcos(x)

=cos(π-arccos()

or la forc-cos estinjectile sur 70,it]
donc arceos(-x)=H-arccos(2).

3)sin(arcos(x)) = ? s
-

or sin(arcos(oc) +cos(arccos()) - 1
2

donc sin(arccos()) =1 -x

- sin(arzos() =I

or arccos(c) -> IU II -> [0,5]

donc sin (arzcos())O

done sin (arcos())=

6) arcos')=- en effet



Cos(arccos(x)) =x 7xcGElil]

(i)
(x) - 1cos' (arccos(c)) arccos
-V1-x2
-

- sin (arccos()) arcos')=1 ⑩

4 RCE]-1,12
arccos'(x)=- 1
-

-VI-s

*:Risonde liniquation cos(c)-
sur [-,-]

1) Resouche sur t
[I,4]
t

arcos(-).

in
in⑧

-arcos(-)
-[π, -]



donc coslec- 0 Iketa

-arccos(-) th21x 1 arcos (5)then

2) on cherche les k ty C6 [-, -]

-archos (-)eEi, -] U n= o

arccos(-E) - [,4]

donc arcos (4) - 25 - 7-,
-] r

Pulson intersecte are: [-*-*]

S =(-, accostl-25] (-arecost), -)
k =-1 k =0

exemple +Horige:

calculer d =arcsin()+arccos(e)

pour oce [-1, 17.



1. Localiser:
arcsin (x) t F,]

arccos(2) = [0,1T]

donc a e [-]

2. Sin ()=1 Formule d'addition

L im(octy) - sin (x) cos(y) +cose) sin (3)
x x

--
sim (d) = sin(arcsin (a) cos (arecos(c)
I cos(arcsin ()) sin (arccos() (
e -

-Ie Un-ech
-

= x2
+re

=>
x21-x =1.

donc
sin (6) =1
ef - a=E a =[E,]

done arcsin() +arccos(x)= (amentar



3.5.4 Arctan & Arceoty

Def: D introuvert

1) Int. de type J-this, Ithi [
s'appelle une détermination de la tergente

I-*=la détermination principale de Tan

tan:II,-R estbijechie
--

Celle estdonc inversible)

2) Int de type J k, Ck+1/5[
s'appelle determination de la cotangente

etJ0,iT(5 ie estbijective
done inversible.

1) on pose arcter: R -> J -, (
x +y =arctan(x)

ou
y
=luniqe arc t]-,(
t.q tanly) =x



21) On pose arcoty: R -> J0, it/
x - y =arcoty(ec)

y =lunique arc - J0,42
7.q coty(y)=x.

Graphe pour arctan

---------

↳Es
---------

y =tan(x) y =arctan(e)

am. t?ance



Proprietes
arctan aracoty

1) tan(arctan(x) =x coty(arecoty(c) =x VoctR

2)arctan (tan() arcoty (coty()) =22
E0xz]- Ver xt 70,[

3)VaCR on

tankc)=a E0Farctana) coty(x)=a =0 ec=arcotya
+ht

4) arctan(-x) =-arctane) arcioty(-C) =55-arcoty()

5)arctan'), arcoty'by = -1
He

arcton (0) =0
val rem
mei arctank) = I apour trower

Les deckmales

arcten (V)=I
de

arcten (3) -46



*:Calculer = Crctan (2)+arcten (3).

1) Localiser s
comme 2,330 arcten (2) - J0,)

arcten (3) -> J0,(
donci et J0,i[

2) calculer Ink)

tan(s) =
2 +3

= =-1

↑1 - 2.3

tank+) =tadtta
1 - tand ta

16 J0, i[
donc E &

- s =2
tan(s) =- 1

arcton (2) +arcten (3) =*


