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83.4 Formules
15.04.24

trigoronetriques

3.4.1:Formules daddition:(Ptolence, 10 AD)

Proposition:VG, ER on a

cos (2 +B) =cos(alcos() - sin().sin()
⑧

si (2+) =coS16) sin () +sin(a)cos()

dem: S provient
du fait que

la rotation dangle a, Ra
e centrée en 20,0) estlinéaire

Ra:-Re
versionh 3 to(Eni) (i) I dgebrige

gionetriquement: Los() cosl sin(a)cos(B)
wi 1 ①s

1 Cos(2)CoS(B)
sin(d)

12 I

cos(L
↳ sin

sin(a) s'M(B)
. sin() 12 ②

Cos(a)sin(p)



cos1)sın()

..... sin
1 ②

sin(a+p) -S
E

i
⑪

sin )s'in(B)

↳s sin(a) (as()

· ↓

Poss
a

-s(a+)

on"vit"

cos (2 +) =cos(cos() -sin(a)sIn()

sin (6+) =

sin (a) CS(B) +cos(a)sin()
cqfe.



3.4,2: Zoo de formules

Bonne nouvelle: il ya un formulate
a l'examen

- de Analyse A.

I) Formules de soustrachton
etformule d'addition pour tan. 2 loty.

de 8 on dédint
- sin() cos()
- -

sin (-) =cos(a) sin1-) +sin (d)coS(-B)

-sIn (6) cos()-cos(d)sin()
⑳

cos(6- B) =cos(d)cost) - sh(d)sm(-)

=coS(d)coS() + s'm (6) sin (B)

puis si at +
↓sin (27) &cos((sin(p) +sInCdicos()tan(4+B) =
Cos(a+B) Cos(n) cos(B)-sin(asin()

Cos(ICospl sin t sink
- -

cos (2) Cos(). COS(B) Cos(d(
-

cos(2) cos(P) (1 -
sin(d) sin() I
25 (2)COS(B)



tan() + tan()
- *6 th
1- Fancitan **

tan() +tan() a+7this
tan (2+B) =

1 - tan()tan()
et idem

tan (a -) =tan(d) -tan()

1 +tan(a)tan()

et de mere pour coty:

cotg(d+) =cos(k
+)

=

cotg(icotg(p) - 1
sin(2+) Cotg(2) + coty (P)

#1) Formules de duplication
Prendre a= ci-dessus



sin (2d) =2 sim 17 cos(d)
1 - 2sin(a)

Cos(22) =cos(d) -Sin) =-2c0547-1

60s()+s'in22) =1
AEtan (22) =2 tan() q

~

-tan(d)

cotg (22) =coly,) - 1

ecoty (2)

#1) Formules de bissechlon
remplacer a par E(d-dessus X)

cos16) =(zcosteet

~) cos42) =1
+cos (d)
2 tan(E)= 1-cos17E sin() = 1-cos 1 +Cos(a)



!.us formules roue donnent seulement

Le care de cos(E), donc
-

cos() =I /1 + cos(6)2

et ensulte on prend ton-Selon

si E posside un cosius positif
on régatif.

InFormules transto product -> somme

O donnent:
!

cos(a+B) +cos(n-) =cos(d)cos() - sin (a)sin()

+cos(d)cos() +sInCd sin()

= 2cos(d)cos()

cos(a)(os(P) =(cos(+p) +cos(-)) a)



cos(2+) -cos(a-B) =- 2sm(d)si()

sin (2) sin (B) =-((s(4+) - bs(-B))b)

sin(+) +sm(-) =2sin (2)cos()

sin (6)cos(P) =I(sin(+) + im(-) a)

I) Formules somme un product

Remplacer G par (ci-dessus)
et par E

a) =cos(((s() =I((() +cos(p)



b) =0 si() sin (E) =- (cs(d) -cos())

cosldl-cos) = - 2 sin (( sin (E)

a) =im(*)cos(E) =I(sink)+sm(p)

sin(altsin(p) =2 im()cos(E)

sincal-sin () =2 sin (*) cos ()

VI) Formules en fonction de tan()

sin() =2 sin (E) cos(E)

25m(t)cos(E)
si lit cos(E)

sinc) = 2 tan (E) cosE)



/mais cost(E) +smE) =1
cs2(E) (1 +nt)) =1
cos2) (1+ tan (El)=1

cosE) =1 +Fan(a))
=>sin () =

2tan()
1+ tan)

de même on trame (grâce àCos(2)=cos()-sin

cos() =
1-tan()

1 +tan(E)

et tan() =2tan(E)
1-tan()

(Fin de Zoo auf)



-4.3:Cater de val de los, sin

eX:cos(*)=?

cos) =1+cos() G =I
2

cos) = os==
=cos() =I
mals te cadran donc cos()>0

-

=coS(t) =E
a

*: - 1 =4 --
coS() =cos-)cos()co)timsl



Cos() =1.+2=
autre tegon:cost)=16)(S

...

trigot.
3. 4. 4. Factorisation d'equations imples

E:Risoude en ER,
A

sin (532) - sin/ec) =cos(3x)

vC) -sin(x) -smb)=2 cos(*)sin)
(in (6) -sin() =2 cos(P) sin (t)

=2cos(3x) sin(2x)

*
=2cos(3x)sin (2x) =cS(3x)

EN cos(3xc) (2sin (2x-1) =0



Co)/3x) =0 (S(3))=0 a)
f E - E ol

ou

2sin (2x) - 1 =0
sin (2x) =Ib

a) (0 cos(3x) =0 (=0 3x =E +kπ,kt2

Eux=+h, he 2
Sa=2+ h* (k=2}

b) sin(2x) =I80 2x tube
Sp =(+hi, +h,k+2)

S
=SaUSp=(th,th,t,

h



3. 4.5. Enlequations trigo. linéaires

ButPersouche quch de la forme-

acos(ec) +b sin(x) =c

&X(simple)

cos() +sink) =E

observer:cos()=EI sin() =I S

=0 sm()cos(C) +cost) sinpl) =s'm ()

r sin(+x) =sin (i)

+
-+hut

ht2
ouII +x =+h2



x =
-* +42

onS
x =* -Et h2s

S =( th2, +h2)
k =2

22:Resonde pour x-]-45,i[
linequation cos(oc + sin (c)> 1

Plus généralement comment refondre

acos(e)+bsin(e) ?

-

1) Normalisation:on divise par Valb
me de chage cite

E --

2)
a

COS(6) +↳ sin(x)-

- -
-
Vab2 Va Vab

e -

[-1,1] E,1] et44 =1

3)sit [1,1] on peut resoudre
Le problème.



car

L
dans ce cas -sin ()(
pour un certain 2

4)on cherche a ta sin(a)=a
et ty coS(d) = -
-

Vab

5) on rect
sin(n+x)
-

sin (d) cos (x) + cos (d) sinkc)=
I -Vab2

6)on deche Utrq sinN)=

7) on resoud, trig. simple:

sin (4 +c) I sin KY



22:Cos(x)+sin (x) > 1 SurJ-4H,-N[

1) 1.cos(es) -1. sinec 1 a=b =c =1

i↓
Icosces +simpa

-nos(t)spc sin(

8

Soci
Dessin: E

x+
-

3π

I-

# #th2π<ott hin4

D his <xc+h2π



ens. sol sur:=Jkz,t has
S =Enj-4,-x) =j-4x, -(u)-2, -)
- 2

prendre:k= -2 k=
-2 k=-1

et k = - 1

(dès ge k0 on sort de Internelle J-4H,[(
#7.

Conseils serie7:
-

21:exprimer & =ditd2
avec di

2 = di remarquable
I

: Faites a),b) pd) + longs
utiliser sincaltsin) =--

a)

ex4: 4b) sur l'intervalle (55,65]
-

exs) b) Phe long I

ext) Pour les plus batezes.


