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2.5 Racines & inlequations) Cows 5

radicielles
-

2.5.1 Racines positives (arithmatiques

Def at R1 etne N-90]-

Alors, il existe un miqu x-Ry
↑

t_q x =a. (grâce àun théorème

Ce s sappelle
"Il estcomplet" I

la racine nère positive de a ethote re

Graph: y =x

Lefi
a pair ↳impar

12 7

EX: Yozy=2, to par defini.



*le symbole estexclus destine
àla racire net positive a

Proprietes:a,b -R
+m,n =N - [0]

-

6) a' ++ =(xe(x0)
1) (val)* =a =
Y (pardit et car a=o
-

2=a=ra
am

sprovient de (a2* a C
3) Yab=âs

Sprovientde (abl" =ab)
4) Wat=(a)" (provient de a)

Rem/Not:Les racines sontdes puissan
u

rationnelles:

va'= a et+genralement

am=a -= 7*



en effet:
-

m(añ)**a*. = A
donc a*:Yam a.a =arts

Rare: si ao ↓
-n ↳

A =

1 (a"a =
a

" +

a
=1

a

etdonc on peut définir des puissamen
rationnelles y compris négatives

E-
a Q

a> 0

et donc on a les right de puissances

aP. al =aPt9 RigeD

a>0 I (a4" =aP9



7:
-

①(r =2)
des en general Car s

Rbetper
porcinent

en fait 2 = 1x1. positif.

scar est positive par def.)

et+ gatral.

I Fanfal
in parSsin impar



2.5.2 Racines réelle,

Soit K = 4, R, D (un corps comme

Det:soita t K etne Ngo].
Un at K estune racine nine de a

si a vérifie s"= a.

2X:dans R

· 8 et -8 sont les a races cartes
de 64

·-3 estla racine cubige de -27

. 2 et-2 sontracines Genes de 16

· -16 ne possède pas de racines dans R.

(malsdeS



Discussion des solutions de x" =a
dans R:

·r la fonction f:R ->M

e d ac
estpaire

cad f(-x) =f(x) XxtR

syretrie axiale d'axe x=0)
en particulier of nest pas injective

=a

·ta- 5
={)siaso

i

b ..... S ={0} sia=
-
~par

Val
S = siaco



· nimpair:fi ->R estimpaire
e Hoch

cad(f(-x) =- f(x) txt()
If posside we syretrie centrale

de centre (0,0) L
I -
s

S
={};a

: S(-kasiace
:
.....faco⑧

en effet (_al" =H(Fa
-(1)-a) f1)- 7a) =a

r ipar



:0 = 64 2 sob. S = (-2,2]
⑮64 et-

xt
=
- 128150s- (-23

Notation:Si a <o etn ipaireI on peutposer a=- Yat S
Proprietes de Y et )(* pr.â

1)Sia, alors F ne Ao) on a
a sin impairYar= S Ial sin pair

2) Si a,be R
+etne A-Sol par

alors

a =
Yb (a =b0a-br

smarche aussi si a et b sonttous les z négatifs)
facNo acb d=0acb"



car i et ((" sontdes forch
strictementcroissates sur Rt a pair
-
⑧
e

3)siab = R etne N 10) impar
m

alors

Va ="' ua=b=a =b

<* * acb do a bY

car of et (3" sontdes fonct

strict. coissantes sur R in imper)
-

me
--

2.5.3 (in)Equations radicielles
caba irrationelle)

But:Resonde du linequations du type
--
Vf(x) * g(x) f, g

dis

fonctions
relles



1an Doof de A:on dort constater

(xER/f(x207.
I

1 f(x) =g(x) equivaultà X

seulement si gla (care Cpar dot

Prop:fig: Dat ->R, alors FxEDaf
on a g(x)-0

VIg(x) 4=0 E et
f(x) =gx)

-

e:V6-3x76 14x - 6
-

Ddef ={xeR/s-3x+6[0] =R
[0



Dpos= (oct(g()20] =(xctM14x-62-0)
= [=1 +0[

sous cette cond. On partilever an caver A

* Er ei-3e+6 =(4x-6)=16x248+36

*I 15x- 45x +30 =0

*D 15(x- 3x +2) =0
-

815(x- 1)(x-2) =0

Spartielle = (1,2}

S
=Pdf Ppos v Spartieller =[2].



ex Res. en ectR leq. Am-

-

Vocti -> stm en fonction dem

*m

Ddif (oct/ectm2 0}

=(xtR/x- m2 3 =[m2,+0[

Dpos =(xctR/xc+m>0] =[-m, +0[

Elever au care Am:

2

octm =(x+m)

* 6ctm=6+ 2moc1m2

80 x+ (2m-1)x =

0

=0 x(x + 2m-1) =0
x
=0

EO E=1-2m



· Pour x =0 on a

m

?

1) 0c Ddif = (-m2, +o[

donc-me
2) 0 EDpos-Fm, + o[
o-Em,+o( -m = 0

I m?0

donc 0-Dpos Fm>0

. Pour ec=1-2m on a

1) 1 -2m = Fm2, to 2 EO 1-2m? -m2

E m22m+1c0 0 (m-1)2

donz 1-2m -> Ddf FmEte



2) 1 -2m =Em, to[

* 1-2m? -m

* 1 I me

donc 1-2m - Dpos V M1 1.

En resure on a troute:

· simO alors o Dpos,1-2mtDpos
donc S = (1-2m3

· 0 =m 1 alors 0 Dpos, 1-2mEDpos

donc S = 40,1 -2m}

· mc 1 alors of Dpos, 1-2m4Dpos

donc S =303.



(1-2m) simco

S
=(0,1 -2m3 sio 2m - 1E

Sob sim> 1.

Inequations radicielles

Prop:fig: Ddef->R, alors

1)Xy(x)=0 Etene
2)V) <g(x)

g(x) < 0

E ou
-

y()0 etfbc)p



: =372x Boot =]-0,6]

sous Dpos on part
Dpos - (-2,+(

elever au carre:

6-x((3+2x)2
=9 +12x +4x2

XD 4x2+13x +30

(40+1)(x+3)?0-
Spartielle=J-0,-3]u[-,tr[

S
=Spart u Doit ~ Dpos = [-4,6].

*-+62,6H

Ddef =(x) -x2 -x+60) de
x+- 6 =060(e+3)(x-2) 20

Ddef= (-3,2].



Dpos = {xct/xH20) =E1, to[
sur Dpos on a lequir.

1) xH 70 S,
VE+6et 0=0 E 04

-

2)ectetect6,

2) -x-x +6- x2+2x+1

2x+3x -520 Tr(2x+5)(x- 1) =0

Spart. = [-E,2].
Doct

S
=(S,u(Sparn Ei*()) -Fei
=(1-0,-1([1,1])n 3,2)
= [-3,1].



Dernier exemple:
-Vec- 13x+4 =x-2

Cdet = {xtR/02- 13xc+4/0 3

8 Fr 130+4) =e

8(3x
+ 4 =x

et
-

3ectu -x2
6-3x -40 (x- 4)PCH)?0

Or
etE

c+36+4? 0 et l

*V0

Ddif=(-0,-]u (4, +0



Dpos = [2, to[

⑭2 donne x-(3x+4)[ (-2)
62- 13x +4)1x2- 4x+4

#(30+44x - 4
8

3x+4 4x - 4 es8

solz Er E 04 E8 S 04
-

3+4 2 -4x+4x20

8=0]-0,8] =Sa

S =Sz u Dpos u Daf =

=> ) --,([2,+0(r)]-0, -1r(4,+0))
= [2,8]r) ... ) =[4,8].

(Bonres vacances de Paques) ⑪


