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524Valeur absolue cours 4

Def.:soitsel, la valu absolue des

estle nombre, noté(CC), dit. Par

(c) = ges
si 60

-32 Six0

Cela donne une fonction

11:R-> RRzo
ec i(x)

dont le graphe est
y lock

Cenvert) ↓
-

-

= =- y
=(x)

-

-

----#Ty



Rop:Pour ec,ytR on a

1) (61]0 et 1x1 =0 4=0x=0

2) (x=ec2, 16) =14(doublete
3) (x) =1-x)

done Il estwe fonction paire

C f(- x) =f(x) S
4) x =syn(x)(x) ↓1 sico

(x) =sqn(x)x
o syn() = E 0 Site =0

-1 biso

5)- (x) = x =(x)

mieux:x=(x) on x = - (x)

5t)(x) =max) -x,x]

6) lecty) <(x) +1y) (ineg. triangulaire)

st((x)-131) = (x -y) (ineg. triang, inversel

7) (xcy) =(x) (y)
8) lec =ve Fel (szu FetRed)



dim-

6) I cas possible:
(+y)[Pd+(y)

si octy>0 alors

(x+y) =x+y=p +(y)

si xty >0 alors

1x+y) =- (x+y) =x-y(x) +1y)

St)(x) = (x
- y +y)=(x

-31 +(y)
astuce 6)

- (x) - 1y) =(x - y)
-
a

idem (y) = ly-x1+/ec)

->(y) - px) =(y-x)=pc-y)
-

-a

done (a1(c-y) cad ((-1y1) =(x-y)
cqfd.



82.4.1 Equat. area 1 I

Rop. Pour act on a (pour xE)

1) (x) =a Et (acs et(Erral
donc s =

(-a,a} sa =0

E p si a <0

+ généralement
2) si fig fonctions réelles, alors ToctDdet

on a

Ifloc 1 =g(x) ot (94)20etE
f(x) =- g())

Done: on discute du signe de y pour traver

Dpos:
={x-R /g(x)0} =domaine depositivité

aton regarde les solutions de * dans DaefPpos



ex
-

1) Res. en ece (x2+2x -5) =x+1

· Daf= R

· (2+2x- 51 =x+1 Erlesen· Dpos= (-1,tr[

· (qa) (=0c+- 6
=
0

(0(x +3)(x-2) - 0

sa ={-3,23

· Eqb) 8=0 c +3x - 4 =0

8=(x+4)(x- 1) =0

56 ={ -4, +1]
Au final

S =Dafu Ppos (SavSb)

= (n[-, +0[n{ -4, -3,1,23 =(1,23



2) Hes. ent, en fonction de MEAR

leq. (x -3m+4) =x +m

Ddef= R, ppos = (ceR(x
+m20] =F-m,+o

(x- 3m +4) =x +mf (Em,0)demien
a) sur Daf pos

0.1 =4m - 4

x -3m+4 =x+m S E et

o [-m,10)

donc, si m =1on a 6.x =0

dans Sa =[- 1, +0[
FO
-

.
si m* 1 on a 0.x =4M-4

donz Sa p



p si m *1
done Sa = ([1,70) si m=1

b)sur Dauf n Dpos
x -3m +4 =
-) - m 2x =2m - 4

et etE xe[-m, +0[ E 66 E-m, to 2
x =m - 2

I et
d'an Sb = E 3m-23 simex ? -m (car m-22-m)
--

2m-2
m- 120mx1

Donc S =DdefnPposn(SaUSb)
& sim< 1

S =E1,o[ s)m
=1I 9m-23 s1m > 1



52.4.2 Inig area I I

Prop:Solt acR. Alors pour CCARR

(x) =a D E
02 I a

et
x?-a

Donc S
=

[a,a] si as oE p si a < 0

Graphique

ac O
- ----8

i -
- a

Nickn
e-

+A
mini- x = a



dem- (x) =max)-x,x3
donc (x)2 a Er S

x La
ED E
x4

et et

-x =a 32? -a

Etec t]- 00, a) e [- 9,40[cafe
Re:Pas besoin d'étuder le signe de a.

Generalisation

Rop:+, y fonct.recles, alos VICE Ddef on a

(f(x)) =g(x) =5 E
f(x)[g(x)
et

f(x))- -g(x)

kem:pas besoin detudier Sin (gleck



X : Risonde en oct

as pal +o Ddef =R

* E0 (92) <- (')
EN 6 2 -) 1)

E et

x> 2)

a.1) ec- -U 2x( -x+

-0 3xau x3

San=) - 0,3 [

9,2) e>0 2x3x- 1806-1

Sa,2=J-1, to[
an fhal

S = Ddef n (Sa,San)= J-1it[



6)Resoude erE (en fonction dem Ette)

1x- m) - 1 < 2x

·Ddef=R:(x -m) < 2x+1

x-m(2x+1 13
* E et

-

x-m7 -2x - 1 2)

b. 1) FF -m-1< x

donc Sp,1=)-m-1, to[

b,2) E0 33 m- 1 E 6>

56,2 =3*, +0[

Donc S = Sbiu Sbz à entre

en forchon de m.



pour cela on compare -m-l et
m-1

E

on a - 1 -m -E 80-3-3m?M-1

=0 -24m =-I Im

danz

3-m- 1, +0 simz -t
S = EIt[ si myt

~.

Regendons les ineq. du type (x)? a

xb a
~

Rop: acR on a locka EO S -ou
62- a

80 xt] -0, -a]u(a,t0)

dew:(x)=max)-,e}

(6) =max)-,x)] a -D1 = E essa
-

x?a x - a



--
-

-
- a A

max(x,y] < a = Se
généraleHam:markeisk a

I
AI Or

a S
Generalisation àdes fonctions réelle

Pop:fig torret, alors fact Ddet
ona

If(417g(C) or tel
7 I f(x) -g(x)

L

⑫X: Resonde en xe Re

a) (x- z) >2
- 4

Ddif=R*=R-1}
x



2x- 4

=-2 x 1)I-zka I u
-

x-2 -) 2)

1) x - 2 - (24) o

FO (-2x -2x +4 > 0

x

Et le
·Sa, =Rxo[23=J0,2[u72,+0[

2) x-2 +(2)
o2x-470 Gr0

x

-(+2) 0



-2 +2

tableau des sy-
signes

Is-Et
-2 0 2

x4
-

x =
+1
=

at

Sa,=7-8, -2 [uJ0,2 [

donc S = Daef1 (Sa,U Sap)

S =R*n((0,2[v(2,+0(u)-0,2(uja[)
=7- 0, -2[uJ0,2[v]2,70[

b) Bcp +dur (facultelit)I 1 -m)2I


