EPFL- CMS  Géométrie Analytique

Résumé de I’étude générale des coniques

Repere R, = (0,¢€},6;) d'origine O et de base orthonormée B, = (€7,¢€,).

Equation générale de la conique : az? +2bxy +cy? +2dz +2ey+ f = 0.

a b d
A=|b c e |, A=det(d) ; B= ( u b ), Jd =det(B), o =tr(B).
i e .f b c :

> (0 : conique de genre ellipse

Genre de la conique : 0 : conique de genre parabcle

o o
Il

< 0 : conique de genre hyperbole

1. 6 >0 : conique de genre ellipse.

e Equation réduite de la conique dans le repére R, = (0,1, %) d’origine ()
et de base orthonormée B, = (i, Us) .

—2 .
MZ2+ NP2+ H=0 < :EH +2g —1=0, H+#0,
N Y
A
ot A; et Ay sont les valeurs propres de B, (|\| < |A\2|) et H = %

oSi H=0 < A =0, laconique est dégénérée.
o Si _)\ﬁ > (0 la conique est une ellipse réelle.
1

o Si —% < 0 la conique est une ellipse dite imaginaire.
e Définition du repére R, = (2, U1, Us) .
o Les vecteurs de la base B, sont les vecteurs propres de B :

i € E(M), |l =1

~ . (41, U2) d’orientation positive.
iy € E(N), o] =1 }

o Coordonnées de l'origine (centre de la conique) Q(e, ) :
a b d g /0 - aa+bB+d=0
b ¢ e | ~\ 0 ba+chf+e=0

e Axes de 'ellipse.
Grand axe : (Q%) = (Q,d;), petitaxe: (Qy) = (Q, ).




