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Série 18

Nombres complexes: opérations algébriques

1. Mettre sous la forme a + b :

(a) (4—i)+(2+3i)(1—1i); (c) i n entier ;

L (14
(b) 3—2i’ (d) 1=

2. Résoudre :

(a) 22 4+2(1+1i)z —

142
en complétant le membre de gauche pour former un carré parfait ;
(b) 2>+ 92z —10=0.
3. Résoudre :
(a) z—iZ=0c¢t |2z| =2V2; (b) 2iz+Z=0c¢t |2z| =2;

4. Trouver parmi les solutions de 'équation : (2 + %)z 4+ 4(z? — 22) = 0
celle(s) satisfaisant 2Rez > |z|.

4 —z

Déterminer b pour que cette équation ne possede quune solution (# 0) ;

3
5. On considere I’équation : |z]? = (—— + bi) . (1 il ) , beRT
Quelle est cette solution ?

6. Factoriser dans Z[i| = {a +ib : a,b € Z} les nombres premiers

7. Soient 2,2’ € C. On a vu au cours que

l. z=0<|z| =0. 3. |22 =2z

2. |z| = |Z|. 4. 22 =% 2.

Montrer a partir de ces propriétés que

5. |z 2| = |z| - |Z]. 8. z+2 =72+ 7.
6. z;é0:>z*1:#2. 9. z +Z = 2Re(2).

7. z7é0:>|z_1\:|71‘. 10. z —z = 2ilm(z).
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Solutions

S1 (a) a=9, b=0. (c) it = 1, AR — JAk+2

_17 7/4k—|—3 ——

(d) a=2, b=0.
S2 (a) z=—iouz=—-2—1
(b) 21 = 1, 223 = ——1ii2\/@
S3 (a) z = %(2+ 2i) (b) S =0.
S4 zp =3+
S5b=1 z=1-—i.

S6 (a) 13 = (i)*(3+ 2i)(—i)*(3 —2i), k= (b) 1
0,1,2,3 0,1,2,3

Questionnaire d’auto-évaluation

1. Est-ce que je connais les regles de calculs pour les nombres complexes?

2. Suis-je a l'aise avec la manipulation de ces regles?

3. Ai-je réussi a résoudre les équations proposées?

4. Est-ce que je vois la signification des notions de parties réelles et imaginaires?

5. Est-ce que les notions comme complexe conjugué ou module me semblent naturelles?

6. Est-ce que jarrive a me faire a I’apparition de ce nouveau symbole 77



