Cas n=2-
Sut A-:(t i) um. moatnce s‘ym/fm'fw{.
le polynome cc\m&e’n‘sfv’qu di A est.
p. (A) = dok(A-N1)

=4 ("0 )

= (e=%)(d-N) -7

= %—(a+d)\ +(ad-E%)

= A= TR N\ + det(A)

—__ )

o (M= (M=% h=2) = A= D 3N+ N2



Ainsi/ s valowrs propres do A Saﬁs({,m«f
(Nhg = det(A) =ad -l
AL'XI+’XZ=W(A)=0~+0L
On distrngue (es cas suivamts :
WA 0 e WRYS 0 o Te(A)=ard > 0
= WEAYS O o a>0 o d30
AA, €0 e WA S0 o Te(A)=ard < O
<= WA)S0 o a<0 o d< 0
N >050, <= W (A< D
M0 e X=0 <= W (A)=0




Com{/qu\em ce_.

Bur caractérzer o nature des points stationnaires de ponctions
de Aﬂ—_LAX Va,r‘iﬂtbLQ—S, i( m'eS(‘ pA3 "o cessaure ole o[e_zvarmi%r‘ (,ag WL(QAM:;

leof*es de Hf('lo,ljo). En eHelT) lQ, Sc'gne du. hessien

%(%,%) = det( ng (’)co,?a))

et e Sijr\a_ d'une des on\m'veES‘ rmr(‘I’eU&S d’om'rez

k3 Exd
x> (‘)Cn)uj,n) ow a‘jt CXO)UQ)

SL«,HH' sents .



Exemple.
Considdrons (o .f.ay\c,'(TOk, 5-@"’—4\2 di clagre c o(;z;ukie par
b,y 2] ='>CZ+L{)Z+%z k szz
o) Vér{+l*ep Qe (0,0,0) of (=1,4,4) sont dec Pofl'\'(T slatfonnasres oQ‘L
L) Ddlerrupgr - nature do ces Poivd‘&( Pow" Ao mnienn, loeal,
poiv& do maximum tocaf.,pvivxf welly )
a) O a 3372(1"3’ )= Z?C,+Z«j7;

53 (e, 2) =24 22
'}‘ = (x

Y,2)=2% + 27
>V10,0,0)=(0,0,0) & Tyt 4,4)=(-2+2,2-2,2-2)=(0,0,0)



53 DGYM/ECS Pﬁ,(‘]L Lp\;’ o(’orvlre_ Q
(D'L
T ly,2) =2 %glu,%,a 0 ek laye)- 2

92{- (—7"0127:) 9, &L

2 Az
= qu(‘.)c,nj)%):(Z% Z 2?@)
23 2 2

¢ (%.y,,2,)=(0,0,0) : 72 0 O
=9 | H,(o)o,o\‘;(o 2 o)
0 0 72
Va(wrs Profres: 3\\=’Xz=0\g——2>0
= (0,0,0) est un \‘),otlvxt do i jiam, (/ocqi do {L



* (x.y,,2.)=(1,4,1);

velewrs propeg :
° - L 2 4% 24 O
bt (A-AD)=dek| 2 24 -2 | = duk| 4-2 2-H —4+)\
3 -2 29/ 1 -2 b
C\~Ci¥e,
G ~Gc,
4-n 2 0 N
- ( R —Lm) = (4—0\)411:(_2 Zf&)
F 0 =2 W e
L-LL '
_ -2-% 0 \_
b2 0,) = e na-n

0
% }?9 (~4,1,4) est M(miv\f relle O(QF



3.12. Thebreme der fonchions implicites.

?&M’ Ca,r’l‘&ivx,e,s S’l'ﬁ/xa,{'im@) (pY‘S‘ﬁVu,D\«, . uwne eéiumLfo\m a(e (Q, ‘FOW

?(x,v)=0

on a&w\ar&lt Pouvoir CXPriwue_r lj, en {,ouc{‘f,m (;(Q % aulowr Jlm\,

Voi.vd«' (xm\do)e;le ta( que :F(’)(p;‘#o):‘o. Autrement M) on aimercuf

Trower um inervelly T=]%-€, x+€l, avec €>0, o o TM)L

of’,e:f_/v\lr‘ wwn L P(omc,(‘im«, J:Am.e, \/ow‘l'ab(a ?:I—*]R ‘fe{(z, 7%

3&0) = Yo of

)

F(’L)a(’x))‘—‘-o powr E)LJ— ’LEI,

Quesi‘tbm . (Qu.e((u rov\‘lt ler c,ona(ilf‘»'omi 7:43 (’014 aloc/“ /Mfo\rff‘ E T:

?owr que Qe,(a, soi(T Po&f[‘:)(-a?



fxemp(e, ,

Consideroms (o {—oucftbm’\ F(x,v)=7cz+(;-—-1

On oo FCX;tj)‘;O &) x,z+31‘-‘-'1

(cercle de rayor, | centre’en (00))
Sott (. et el Que Flaonys)=0- On o(is{“t'nﬁu, troiy cog:
= S Y70, alery -1 <) b E=W\Xy»(|xo—ll,,’xo+1|)>o

O, dhoisit acr=V1-x* avec Dlg)=Ix€, x+€[
— Suve< U, aders —t<n <] e 5—-w(|xo—4l,loco+1l)>o

On dwoisit %cx)=—m QVCQD(3)=]%—£,XO+€[
= S0 9=0, o0 ne peud pas dépinir 1 =96x) aufow de (£1,0).




Thipe
o umgo&s ‘tmcjnbv\,s l'wpb’a’f»es). (cas
- FglR wn ensomble owert o
oit F:i{— R |
wnl {loucf"\;ov\, A clesse C.

Souk
- (%,UO)E(L {e( I
Q(L)no):o
_ 9F
aioaw Cxo)\jo) O
5 il existe
O(L‘Jlg | £>0 ek une {aonc{‘-'o'\'v Z]X.Q"e
‘ e C' telle QUL 3 S
r\ao—;c}cu) eb
— T~ ac
,9cx) ) =
g 70) O powr t:u\,{' 7(,6}'1.0—'5: ‘7(_0-1'6[_



e 7 (%)

~, 7
A'm?f, hond p,ouwov\f UJ.CM.(ILT‘ (a_ dinvée do ?24\,’)60 sand
QVOLr Ui %xppe,ssfov\, e,xpuc/{‘(f, V»ou.r* 3,
?Mve, do_O¥);

O o 1-(')(.,36)0) 0= raai(x,ﬁcw) 9% (:Jc,ﬁoc)jfk]‘o

‘oF _
55676;361)) j\fk) == a’f(x,gcx)) = (]



Exemple .

Con?l'dlfl\oﬁ A heuveam F():,ng)»— o +437'-—’[ (a}ﬂ\cﬁow de clegre C')
o & Cx,(j) In o & O y)=2

o y J
Corame dur Cx,lj)“O =5 \3——0 wous powvous Appliquac le (e me

o tout point (’)Co)la,o) aves Y, .F0. Dans ce cas, i existe donec £50
(€ =mill et o +11) 4 T LRl e glai=yo of

(.‘Zoz‘ﬂ ) i O e 2o
x— ) = - - —_— -:_"'_) Cx ) - —
% 9 (')(-oi"do ) Zv()b % B

De plus, l'e” wthow df:, lov diorte {“ansewd‘cz a (@ courbe /J=7C'J(,)
Al fo'mt (,')Cg)lgo) est

LJ——:%m)m’m)bc—xp) =7 ‘aﬂga“%:(’c"co)



Remarmnt .
O o re/?uﬂ-w{' WY\AL st ('xo,v.)e(,{ e.af'wlc( ciw_:
- F(Llj o)-:.‘O

- %‘:J%o»ge) 0

alors il existe €50 e uma {,omc{‘v'o’\'v h:] Y= ) ‘ao*‘ﬁ['*nl
d lagre C' telle que

~ %= hiy,)

B F(l’l(ta);to)=o pour ijuaL tjé]\ao-&,@_ﬁ&[

a
e flus | Wey) .- 22 9#“&1"1) ey, B (7o)




EXMKQ,

Cons-no(u\ov\: F(x,v) X Fuy 4—U S toncton ol clafe C'
Un o ax b y) =3x"+y M oy Cx,U\ x+3td

Gome. FRA)= L2101 —U=0 o §5(2,0) = 243-5 40,

[ existe €50 e 3 12-e 2ve [ R telle Qe cb(fU—"

3.7 41 13

ek F’)Lz(x)) =0. De plng %( -Tme="5
kingr | l(ﬁl/\,cj‘sou de (o a(ro%e M%{‘C/ 35 a”\fof/\,f (2 1)

3)

au point (2,1) est Y = |- 2 (oc ) = (9——-—— L + 2
Comme. '3:2(2 V) =124 1=13+0 ,noul avon{ anffi UneL for\o/?ov\/

e 1=, 145 — TR elle swe W(1) =2, Flhigyl=0 o k(1) =-2



T"\-Q:O"EN\L(D(U {‘»Qv\d'\'ob\,&' l'/\/\«f)(/c/\,lﬂ&). (CQ,S y\=-3)
Soit U.Cle wn ensemble owert
Soit Fll— IR, une {louc,f“\;ov\, de clesse C

Sout (%;30)20)60( fel QUL

alors il exitte £>0 e we fonction j:15((%%),55) R
do. cdagre C' telle QUL

— 2, =q(%,y)

~ :F(xﬂj';%(’xﬁ‘a'))’;o powr toud (xx,ug) eB ((xo,tya),é)



De plus, | %iw-,mf-— o= (419, 4%y)
< * %ﬁix,,lg, %C‘x,lﬂ);

- 3y Y %Y
| 9‘0 (ch) %gcx)g; ?)C'x,ld))

En yovrhwhe,r) four (x,y) —('L., Vo) o1n 2
% (1 u)= — (7&, Yo 2o )

3 %ﬁ'(.%;%)%o)

ﬁ % (0 y)= — U}(%,%,%o)

‘0 - 8 (7, 9,20)

Ains‘f, hownd p,ouwovx\(' uic,w(l:r (es o(,(fq've’ex Var'{“fc,((gs 0(13 j/ sand

QVOLT Ui -prre,s.ﬂ'ov\, 6XPUM‘(‘C ’o?zouw‘ 3,
oF

’RQ/W/H‘o&T am(,ogw\f powr %%Cxo;kﬁb,%o) O ARV 3(2_67(.0,&0,,,%0) O



