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Exercice 1.
Soit la fonction f: R? — R définie par

Y o—y/2? g +

e sixz # 0,

flz,y) = {952 (1.1)
0siax=0.

Calculer lim, ) 0,1) f(7,¥)-

Exercice 2.

Calculer

1+ztt+yt
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. +x2+
lim Y

sin(z2 + y2) 2.1
(z,9)—(0,0) sin(z2 + y2) (2.1)

Exercice 3.
Soit f : R? — R la fonction définie par

x2y2 )
Fay) = PP+ oy O ¥ F 00 (3.1)

0'si (2,9) = (0,0).
1) Montrer que
lim (hm (x,y)) = lim(lim f(x,y)) =0. (3.2)
z—0 \y—0 y—0 \z—0
2) Peut-on en déduire que  lim  f(z,y) =07
(2,y)—(0,0)
Exercice 4.
1) Soit f: B C R" — Ret x; € R" un point d’accumulation de £. Montrer que lim,,_,,,  f(x) =
¢ si et seulement s’il existe R > 0 et une fonction g : |0, R[ — R, tels que lim,_q: g(r) =0

et, pour tout ® € B(xg, R) N (E\ {zg}), |f(x) — €| < g(|z — 2]|). Le choix de la norme
n’est pas important.



2) Utiliser le critére du point 1 pour montrer que les fonctions suivantes, définies de R?\ {(0,0)}
dans R, ont pour limite 0 en (0,0) :

23 4+ ¢
2 442’
sin(xy)

fiz,y) = (4.1)

folz,y) = (4.2)
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