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Exercice 1.
Notons D := {v € R? : |[v| € ]1,2[}. Calculer

sin(z? + y?)
// 3T cos xQ T cos(@? + 47 dz dy. (1.1)

Exercice 2.
Notons D := {(z,y) € ]0,+0c[” : 922 + 4> < 36}. Calculer

//Dx2y4 dz dy. (2.1)

Exercice 3.
Esquisser I'ensemble D = {(z,y) € R? : 0 < z < y < 4z, 1 < 2y < 2} et calculer 'intégrale

double
//a:Qy dxdy.

Exercice 4.

1) Soit r € R%. Vérifier que

.
/ e @) dr dy < </ et dt)
B(0,r) 0

2) En déduire que

2
< / e @) dg dy.
B(0,2r)

+oo
/ e dt = ﬁ
o 2

Exercice 5.
Soit a € ]0, 1[; notons D(a) := [0, a]?. Définissons la fonction f pour tout (x,y) € [0,1]\{(1,1)}
par
1

fla,y) = 5 —

(5.1)

Notons I(a) := [| f e



1) En utilisant le changement de variables

(z,y) (y;x %) = (u,0), (5.2)

exprimer I(a) exclusivement avec des intégrales simples par rapport a wu.
2) Montrer que lim,_,;- I(a) = 7%/6.
Rappel 1. Soit v € |—1,1[.

arctan( ) = arcsinu (5.3)

U
V1—u2

et

arctan 1 —u m_1 arcsin (5.4)
— | ==—= inwu. .
V1—u2 4 2

On peut démontrer (5.4) en dérivant le membre de gauche et le membre de droite.
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