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Exercice 1.
Montrer l’inégalité de Cauchy–Schwarz :
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où 𝐸 ⊂ R𝑛 borné.

Exercice 2.
Pour tout pavé 𝑅 de R𝑛, nous notons ∂𝑅 son bord et Vol 𝑅 son volume. Considérons une

famille de pavés de R𝑛 : {𝑅𝑗 ⊂ R𝑛 ∶ 𝑗 ∈ N} ; notons 𝐴 ≔ ⋃𝑗∈N ∂𝑅𝑗.
Montrer que pour tout 𝜖 ∈ R∗

+ il existe une collection de pavés {𝐶𝑘 ⊂ R𝑛 ∶ 𝑘 ∈ N} telle que
𝐴 ⊂ ⋃𝑘∈N 𝐶𝑘 et ∑𝑘∈N Vol 𝐶𝑘 < 𝜖.

Exercice 3.
Soient 𝑅 ⊂ R𝑛−1 un pavé et 𝑓 ∶ 𝑅 → R. Supposons que 𝑓 est bornée et intégrable au sens de

Riemann. Montrer que 𝒢(𝑓) ≔ {(𝒙, 𝑓(𝒙)) ∈ R𝑛 ∶ 𝒙 ∈ 𝑅} est un sous-ensemble négligeable de R𝑛.

Exercice 4.
1) Montrer que l’union d’une famille finie d’ensembles négligeables est négligeable.
2) L’union d’une famille infinie dénombrable d’ensembles négligeables est-elle négligeable ?
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