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Exercice à rendre 1.
Soit 𝑓 ∈ C0(R,R) vérifiant l’hypothèse de croissance linéaire

∃𝑀 ∈ ]0, +∞[, ∀𝑥 ∈ R, |𝑓(𝑥)| ⩽ 𝑀(1 + |𝑥|). (1)

Soient 𝑎, 𝑏 ∈ R tels que 𝑎 < 𝑏 et 𝑢 ∈ C1([𝑎, 𝑏[) telle que

∀𝑡 ∈ [𝑎, 𝑏[, 𝑢′(𝑡) = 𝑓(𝑢(𝑡)). (2)

Montrer soigneusement l’existence de lim𝑡→𝑏− 𝑢(𝑡).
Indication. Montrer que 𝑢 est uniformément continue sur [𝑎, 𝑏[. Il peut être utile d’employer le
lemme de Grönwall et l’inégalité 2|𝑥𝑦| ⩽ 𝑥2 + 𝑦2.

1


	Devoir 1. 

