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La notation JE 0 g on
g seraitplus

correcte maismoins sommode

En particulier fi 01g et f2 0
EspadelÉglisés ausensmathématique

Aussi utilisée pourles suites avec n tas implicitement

MI 01h1 3 o login

4 1 Dérivées

Def Soit f D IR définie au voisinage de ED On dit que
f est dérivable en xo ssi plim 81 1 81

0 existe etestfinie Cette
h

limite est alors notée filxo et appelée la dérivéede f en

Prop Soit f définie au voisinagedexo et EIR

f dérivable en Xo

Hypo
841 ÉTÊTÉ ÏÎ

dy
k 81 814 1 1 1 0

règlesalgébriques liy 81 o α 5ff
0ᵗʰ

Corollaire f dérivable en xo f continue en
Preuve On a ftp.flx ftp.lflxo fixolx xo g1x xo1 f x



Graphiquement
Tangente au graphedef

on y ÏËÏËÉ pen.fi n S1xd

f14 Tauxaedig.ITEEntdef

to eh

Def Si f D IR admetune dérivée en toutpoint deDlg c D on ditque f
estdérivable différentiable sur Dlf et on définit la dérivée de f
comme f D f R

fix
Si f estdérivable sur D1f c D f on notef ou f la dérivée
seronde de f égale à f f
Pour neNt si f existe et estdérivable sur D f alors onde

que f est n fois dérivable sur D f et on note f1 f
sa dérivée n ième

Def La dérivée à droite de f enxoest f'alx fige
840ᵗʰ f1 ERup a es

La dérivée à gauche de f en est fglxo ping 84ᵗʰ 8101 Rufus es

Exemple Si f x 1 1alors ff10 plis 14,01
101 1

figlot plimo 14
10 1

Prop immédiat f xo l j'alxol fglxo l



Ainsi 1 1 pas dérivable en 0 car J'd 01 J'gloty
yen

4 2 Propriétés des dérivées

The Soient f g D IR dérivables en a et α β ER On a

it of βg a J a βg a linéaritéde la dérivée

iil fg a filaliglal flat g a règleduproduit

Iiii Si g la
0

g
a JgÏ

in si g a 0 f a fialglal J'a J a
règledu quotient

glap

Preuve i à vérifier

f.gl athl f.gl al f flathlglathl flatglathl flalglath flalglal

glath flathifI ftp.glathlglalgdiriv.enaicatinmena
h

glal J a flat g a tristealgébtiqî

ii G lath G a glap.ga.nl
91 94ᵗʰ

m ftp.tg.la

ycatinuefglalxo.ircombiner ii et iii

Prop chainrule Si f D E dérivable en a g E IR dérivable en

flat Alors gof est dérivable en a et

go f a flat g flat
Ive voir exercices



Prop dérivés de la réciproque Soit ICI un intervalle et f I IR strict

monotone et continue sur I dérivable en a EI avec J a 0 Alors

f flI I est dérivable en b fla et

f b 1

guppys

on bien f flat jay
nan

Preuve On saitdéjà f Il intervalle et j'continue On a Vy flIlyby
t 4 8,41 841 a

f1841 ga
88 11 flat
f g a y fly j a

Par composition des limites car j'lyly.jp a et 81E j a 0

Req Mémnotechnique fof b 1 car f f x sur flI
f b J1f b chainrule

1 Ta m a montré j'dérivable enb
Donc f b

guppies t y X

triffjGraphiquement pente j apetit

purifia

4 3 Quelques exemples

g RsinzoetRtsinto IR IR IRIE KIKE 4 IR
Factionf HX ne sin cas ton arctan
Dérivéef n cos sin Ittanxtan X Lye

o Fonction constante KEIR f x C où CER

On a HEIR gling84th ff14 0



Il fulx x ER et avec n E IN

Ona fill gling Yim y xy y x nxm

111 gfx ne µ p ji 4 Y y un

Règle de l'inverse gin x p nx

13 f x sin x sur D R

On a fly flv sinlyl Sin x 2 cas 1 sin Y
On limo

si 1 donc Yim
819 cos x

La dérivéede sin estcas La dérivée de col sin1 E estcal E sinc

4 f x tam x EIRI LE KIT KEI

Règledu quotient j x clap 1 ton x

s flxl arctan x ER
Dérivéede la réciproque f x f f x 1 tanfarctoulx


