
hopriteuniverselle du product : Sorent IX1
,
51) et

#2
,
52) des espaces topologiques. Sort June topologie

sur X1XX2 .

Alors :

J= 5, * Y
,
E · Pri : (ax2

,
5 -> Ki

,
Jil continue to

-

①

Ronq : = : Demontre · f : Y -> X
,
E2 : Y -> Xe

,
-

an cours.

(fi : (4,5) -> IXi . Jil continue Fi= 1
,
2

E : Laisse aux

etudiantes
,
a (fn

, f2) : 14
.
5) - /XXX2

,
5)

rendre sirous h souhaitez continue) .

Exemples : 10) Jgr * Igr = Sgr

(8) Jax* Tax = This

iii) Products cartesurs infinis

Commencons par regarder les products finis differement --

Notation : Sorent X1
,

--

,
Xn des ensembles. Poser

NIX1
,

.
.

.,
Xn) = Ef : (1

,
--

-,nb-ifieXii ,
et ev : #(1

,
--

,
Xn) - - X : if to fli) .



Lemme: 7 bijection of : Xnx -
- -xXn- H(Xy --

,
Xn)

tq eviog =pri 1in.

Motivation pour---

Def" : Sort I un ensemble
,
et soit Ct= EXi/icI] une

collection d'ensembles. Le product cartesun

de la collection It est l'ensemble

#Xi = [f:-/flieX:
itI

muni des projections

Pri:-Xif t file

figtI .

Rs: · Etant donne AX : Fiel ,
on peut voir

# Ai comme un sous-ensemble de I X ::
itI itI

Efe/fliAfil



· Fiel, Air Xio

Prj(Ai) =Mi ,
on=

· FCA
,
BiXiliz 13 ,

IttAi) ~ /Bil=BiitI itI

*otation :· Xi , Xi
= < (i)

itI

· Xi = X fiel = XF=Xi = <X :F-XIx applicatione

Proprite universelle de products cartesuris : Sort <Xi/icI]
une collection d'ensembles, et sont Y un ensemble.

Alors Fdgi : Y->XilitIb
,
5 ! g
:Y-X :
itI

tq priog = g : Fiel.

Noth :

g = 19: :I



(iv) Products quelconques d'espaces topologiques

Def" : Soit &(i
,
Ji) lieI] une collection d'espaces

topologiques. La topologic productsur IT X
:

iEI

est la plus petite topologie - tq

Pri : ( ,
5 - (Xi)

continue Fig tI.

Noth: i

Caracterisation de Si : Pour toute collection despace

topologiques [NXi , Jil lie I] ,
la topologie est calle don't

uni sous-base est <pr :
" (i) /vieS

,
itI].

Corollaire : Si Bi est une base de J: FicI , alors

une base de est

&BilBiiuifie,iii
Exemples : 10 = Sgr(c)#1==a Tax



Propriate universelle de la topologie product :

Soit [(Xi
, Ji)) itI] une collection despaces topologiques.

Sort s'une topologic sur Xi ·
Alors.

itI

· Pri:- continue
O

①
· F [fi : Y -> XilitI]

(fi : (4,5) -> IXi . Jil continue Fie I

(filie : /Y
,
5) -1 ,

5)

continue) .

(c) Le theorime de Tychonoff

But : Demontrer que
trut product d'espaces compacts

est compact.

i) Le cas fini

Rmg : IX'
,
91 compact => (4x3xX'

,
40

,
2x33 * 9%

compact aussi ,
car (x13) = ((x3xX

, <0
,
4x33 *4)



Le lemme dutube : Sount (X
,
5)

,
IX15') dy

espaces topologiques ,
avec (X13') compact.

Soit W-9* 9 ! Sil existe XeX tq
<xo3xX1 W

,
alors it existe MeStq

XtC et UxX' = W .

W

↑ro


