
(b) Espaces product

But : Generaliser la notion despace metriqueproduit et
sa topologi associe, en motivant le chox de

generalisation par des considerations de continuite.
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ii) Products finis d'espaces topologiques

Defn : Sount (X1
, 51) ,

(X2
,
Je) des espaces topologiques.

La topologic produit sur X
, XXc est laplus

petite topologie J' sur X
-
XX2 telle que

Pri : (XXXe
,
5) -> (Xi

,
Jil

I

continue fi= 1,2.

Notation : In * Jo

Caracterisation de*5 : Pourfout couple d'espaces

topologiques (X1
.
51) et (X2

,
52)

,
la topologic product

lot celle dont une sous-base est

[rxXa(uefbUSXXVIVET].
-

Corollaire : Pourfout couple despaces topologiques
(1

,
S1) et (2 ,

S2)
,
si Be est une base do In

et Be est une base de Je
,
alors
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BatBas

est une base de S * T2



hopriteuniverselle du product : Sorent IX1
,
51) et

#2
,
52) des espaces topologiques. Sort June topologie

sur X1XX2 .

Alors :

J= 5, * Y
,
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,
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,
Jil continue to
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(fi : (4,5) -> IXi . Jil continue Fi= 1
,
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E : Laisse aux

etudiantes
,
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, f2) : 14
.
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,
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rendre sirous h souhaitez continue) .

Exemples : 10) Jgr * Igr = Sgr

(8) Jax* Tax = This

iii) Products cartesurs infinis

Commencons par regarder les products finis differement --

Notation : Sorent X1
,

--

,
Xn des ensembles. Poser

NIX1
,

.
.

.,
Xn) = Ef : (1

,
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,
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Lemme: 7 bijection of : Xnx -
- -xXn- H(Xy --

,
Xn)

tq eviog =pri 1in.

Motivation pour---

Def" : Sort I un ensemble
,
et soit Ct= EXi/icI] une

collection d'ensembles. Le product cartesun

de la collection It est l'ensemble

#Xi = [f:-/flieX:
itI

muni des projections

Pri:-Xif t file

figtI .

Rs: · Etant donne AX : Fiel ,
on peut voir

# Ai comme un sous-ensemble de I X ::
itI itI

Efe/fliAfil


