
v) Compacite

Rappel : Theoreme de Heine-Borel : Les deux affirmations

suivantes sontequivalentes pourfout At.
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(ii) A est forme et borne.

Motivation pour. --

Defn : Soit IX , 5) un espace topologique .
Un recourrement ouvert

de IX
, 5) consiste en une collection &EY tq

X = UV
.

Si tout recouvrement ouvert de IX ,5)
VEN

admet un sons-recouvrement fini , alors (X , 3)

est dit compact.

Rig : Sot (X, 9) un espace topologique ,
et sat YIX.

Alors : (4
, Jy) compact FN-StqY - UX,
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Lemme : Sount (X
,
5)
,
(X15') des espaces topologiques,

et soit YIX
.

Si /X
, 5) est compact, alors :

111 Y ferme => 1%. Sy) compact, et

12) F : (X , 5) -> (X , J') continue => (Imif)
, Jemi)) compact.

Vers une caracterisation de la compacite --

Def: Sat X un ensemble ,
et sort eP(X)

.
Si

Ci + F4 ,
--

,Cn]C ,
En

,
alors

i= 1

C verific la PIF (propriete d'intersections finies).

Caracterisation de la compacite : Sort IX, 5) un espace topologique.

Alors: (X
, 5) est compact> sil = PIX) verifi laPIF

et C est formCeY
,
alors

12 # 0 .
CEY

Lemme : "Etre compact" est une propriate topologique.


