
Lemme : Touto compose d'applications continues not continue .

Question : Quelle est la bonne notion d'isomorphisme

pour les espaces topologiques ?

Defn: Solent (X
,
9)
,
(X

,
5) des espaces topologiques .

Une application continue f : (X,
3) -> IX1

,
3

est un homomorphisme s'il admet un inverse

continu
,
v . e

.,
F g : /Xig') -> (X , 5) continue

telle que got = Idy et fog : Idx'.

Terminologie/notation : S'il existe un homomorphisme

h : (X, 9) - IX
,
9%, on dit que (X, 5) et IX18)

sont homomorphes ,
ce que lon note

(X ,
5) = (Xi5')

.

Def" : Une propriete des espaces topologiques est dite

topologique si chaque fois que (X , 3) = (X15'

et IX , 5) verifie cette propriet , alor IX"19Y
la verificgalement .



Exemple : "Etre fini" est une propriete topologique.

iii) Sous-expaces topologiques
Sort IX , 3) un espace topologique , et sat YeX.

Sat e:Y X l'inclusion.

Lemme : Si g'est une topologic sur Y, alors

2 : (Y.5) -> IX , 5) est continue

ssi Uriyes'FUEI.

Corollaire : La plus petite topologie J'sur Y telle que
2 : 14, % -> (X

, 3) est danylnes.

Def" : La topologie de sous-espace surY indute par I

est Jy = SueYluegg. Q : Quand a-t-on
-

SyE5?

Lemme : Soit f : ( . j) -> (g) continue · Alors :

(a) FYEX
, fly : (Y

,Syl -> IX5') est continue; et

(b) FY'X' t ImIleY's flY : (X , 3) ->Mist)
est continue.



Procedgeneral tris important!

Lemme delement.?Sourt (X ,91, IX15' des espaces
topologiques , et sort f :X-> X .

S'il existe

GeilicI][Stq X= Whi et flui : (rSui) -> (.5
itI

est continue Fiel
,
alors f: (X,9) -> IX18') est

continue.

illheour de la motion de "ferme"

Def : Soit IX , 5) un espace topologique. Un sous-ensemble

CEX est ferme Pr a J si - Ce JtqC = X-2.

Q : ferme et ouvert en mome emps ?

Exemples : 10) Les fermes de ( . Sgr) sont &et X.

(v) Yout sous-ensemble de X est ferme

par rapportadisc.

Proprieto elementaires de fermis : Sort IX, 5) un

espace topologique. Alors :

(F1) &, X sont fermes p . r. a 5j

(F2) Toute intersection de fermes est ferme;
(73) Toute reunion finie de formes est forme.



Def" : Sort IX ,5) un espace topologique ,
et sort AEX.

· L'adherence de A (p . r.3) est = 1C
-

[C/C ferme ,AC3

· L'intereur de A (pr. a J) est IntlAl = US
quikes, UA3

= si A ferme

Rig : IntlA) = A = A
- Merth forme

X
⑧= si AEY

Caracterisation des adherences : Sort IX ,5) un espace

topologique ,
et soit & une base de1. Alors pourfout AEX,

# = EXEX/si BtB et XEB ,
alor AnB + $3

& x



montrerasmanirochaina
, wis de

espaces topologiques, et sort f : X --X'une application
Alors les affirmations sont equivalentes.

① f : (X ,
5) -> IX15' est continue.
-

② flA) = f(A) FAEX .

③ AX' ferme pr. a 5' = f- (A) forme p . r.a 9.

Lemme de recollement
,
bis : Sourit (X ,9), (X15' des espaces

topologiques , et sort f :X-> X .
S'il existe un ensemble

401, -.. Cn] de fermes tq X= UCi et flei : (i .Jc)-> #.
0

i= 1

est continue F1 in, alors f: (X,9) -> IX15' est

continue.


