
·
Pour comparer les topologies indentes par
deux bases...

Le lemme de comparison de bases : Sort X un

ensemble
,
et socent 8 ,

83' deux bases de topologie
⑳B'Bsur X . Alors :

Jg ? Jp' <) FBtB
,
FX-B ,-BES' tqXtBeB .

·
Pour caracteriser des ensembles de parties qui
sont des bases d'une topologic donne.

Le lemme de test de base : Sort (X.5) un espace

topologique ,
et soit ?? 9. Alori

ItY est une base de topologie telle que Je =&
1 ⑮↓

Fees
,
Excl

, 5 Cet +q XECEU.

· Enfin
, pour crier un base a partir June crus-base ...



Lemme : Sort & une sous-base de topologie
sur un ensemble X. Poser

Be= [Si(Siefi , ne
Alors By est une base de topologie.

Notation: Jg = JBy

dempour un ensemble X donne

Sous-ensembles de P(X)

Sons-bases I

Bases I
By B

Topologiesso



ii) Applications continues

Comment comparer deux espaces topologiques?

Def" : Sount (X ,
51 et IX151 des espaces topologiques.

Une application f : X-> X'est continue par

D rapporta Jet J'si Fees!
+ (2) Ey .

On ecriva : "F : (X ,5)--(X15' est continue .
"

Pourfout XEX
,
fest continue en X par

rapport a Set J'si FU'ES' to fixith,
7 He5 +q xtel = f- (d) ·

Lemme : Sous les conditions de la definition ci-desses,

Fest continue p .r . a Yet &'If fest continue en x
S

FxEX , p . r. a Set
&'

Une illustration de l'utilite des sous-bases- --

Lemme : Sous les conditions de la definition ci-dessus,

sis'est une sous-base de J', alors

f est continue p . r. a Jet S'ES F- Ise 5 Fs'es!



Exemples : 10) Ef : X- Y
,

F J topologic sur X,

f : (X ,
9) -> (Y ,Tgr) est continue

(v) F F : X- Y
,
fo topologic sur Y,

f : ( , Jail) - 14
, 51 est continue

(d) Sount (X
, d)

,
IXid') espaces metriques

Sot f : X -> X !.

f : (X
,
d) -> IX'

,
dl continueEf : (X

, 51)--(X" ,Jr) continue ·

11) Sount 1 ,
5' des topologies sur X.

Idx : ( . 9) -> I ,g') continue 8'25 .

(2) Socent (X ,
31
, (X10') espaces topologiques.

Soit XieX! Alors :

cstxs : (X
, 5) -> (X19') not toujours continue.


