
② L'axiomatique de la topologie

But : Elaborer un point de rue axiomatique de

la notion de continuit, inspire par la continuite

d'applications entre espaces metriques.

⑨ Notions fundamentales

i) topologies , bases , et sous-bases
&

S

Ouverts comme notion cle--

Notation : Pourfout ensemble X
,
on ecrit PIX) pour

l'ensemble de toutes les partris de X.

Def : Sat X un ensemble . Une topologie surX
est un sous-ensemble J de S(X) qui
verific les trois axiomes suivants.
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Le couple (X ,
5) est un espace topologique.

Les elements de 5 sont des ouverts de IX .
5).

Q: Idee? Exemples tout ensemble X admet Les topologies suivantes

10) La topologie grossive (on triviale) :

Jgr = [0 ,X3

(v) La topologie discrete :

Tdisc = $(X) .

(1) La topologi du complement fini :

Tcomp = [UEP(X) /#1X1230503·

Terminologie : Solent 5, 9'des topologies sur X.

Si 5'25
,
on dit que I est plus fine que S' et

Exemples : dans le cas fini) que J'est plus petite de 8.

10) X = 0 : seale topologic possible 5= <$3 = Sdoc= Sgr
(1) X = Gx3 :

Il 5= G0
,
4x3] = Tax=Sgr

(2) X = <x
,y3 : Jgr = 40, <x ,+33
P -

5x=G0, 4xb, <xiy] E
incomparables- > Jy = 40, hy3 , <x,y3]

↳ Y
Jdis = 40, 4x3, hy3 ,<x,y3]



Pour pouvoir specifur une topologie sans donner la

liste de tous ces elements--

Def" : Sort X un ensemble . Une base de topologie
X est un sous-ensemble & de PIX)sur

·⑳ qui verifu les axiomes suivants.
X

(B1) X = U B(=)FxzX
,
JBtB +q XEB)

BEB

⑳(B2)FBB2, xeBrBa , -BytBt
XEBz .

Ruqi toute topologic est une base de topologic.

herme : Sort & une base de topologie sur X.
X

Poser TB = GUEPIX)/XxeU ,
7B +B tqXtBEUS⑳e Alors Jo est une topologie sur X.

Terminologie : Sp est la topologie engendre par &.

· Ty=.Rmqs :·TB = CUBI AEB3
&S

· B2B = Ip ? I'
· B ? SB



Exemples : Soit X un ensemble

10 B= EX3 = Jp = Sgr
10) B = (4x3/xeX] => Sp = Jai

Lemme : SilX
,
Il est un espacemetrique ,

alors

Bd = [ By(x ,r1(XtX ,
r>] est une base

de topologie sur X. =minhrdex,
2- d(xz,X)S

Notation : Th = JBx = la topologie sur X
inducte par la metriqued.

Ut5g() 5((x , ri) EXXR >/It IS tq
U = UBg(Xi ,ri) .
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Avenir comparison de bases et des topologies
~

qu'elles engendent

· illustrations de l'utilite des bases



Premieraperau de la continuity

Sount (X
, 9) , IX1,5') des espaces topologique

Une application f : X -> X'est continue par
rapport a Jet s'si

u = y => f
- (u) -9 .

On verra que cette definition generalise buri
celle d'une application continue entre espace
metriques , quand nous aurons ru comment
caracteriser la continuite en termes de

bases et sous-bases.


