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② Composantes connexes (pararc

But : Formaliser la notion de decomposition d'un espace

topologique en une reunion disjointe de partes
connexes (pararcs) maximales.

(i) Cas connexe

Defr : Sort (X ,5) un espace topologique . La relation

"connexit" sur X determine par J est celle definie par:

X my () J AX +q X,yeA et (A ,JA) connext .

Lemme : La relation connexite est une relahori

d'equivalence .

Def" : Sort IX ,5) un espace topologique , et sort xeX.
La composante connexe determine par x
est sa classe d'equivalence p . r. a ~.

Notation : Cx



Proprites de Cx : Socent IX
,
J)
,
xeX comme ci-dessus.

① Poser YhA[XIXEA , (A ,JA) connexes
.

Alors Cx = V A

② (Cx
, Jcx) est connexe.

Aclx

③ Cx = Ex

① Si F --nEX tqX= i
,
do

CxtJ ExeX .

Exemples : (1) (X
. 3) connexe => (x = X ExeX.

(v) P . r
.

a Jan
,
Cx = [x] ExEX.

(2) (X
,5)= (Q Fatal => (x = [x] Ex-Q

teemarque : Si (X , 31 = (5)
,
alors its out le meme

nombre de composantes connexes.

(ii) Cas connexe par arco

Defr : Sort (X ,5) un espace topologique . La relation

"connexite par arcs
"
sur X determine par I est

celle definic par : Xy Es J chemin de versy.

Lemme : ar est une relation d'equivalence.



Def" : Sort IX ,5) un espace topologique , et sort xeX.
La composante connexe par arcs determine

par x est sa classe d'equivalence p . r. a a
Notation : Px

PropritesdePx : Sount IX
,
J)
,
xeX comme ci-dessus.

① PoserOx = [AEXIXA
,
(A

.Sa) connexe pararcs. 3. Alon

Px
=WA

② (Px
,Sox) est connexe par arc.

Remarque : Si (X , 31 = (5)
,
alors its out he meme

nombre de composantes connexes par arcs.

① Versionis locales de connexite

Defn : Un espace topologique (X ,
J) est localement connexe

(parara) en xeX si FUestq Xel , 7

VE 5 tq XtVEU et (V , jx) est connexe (pararc) .

L'espace (X ,5) est localement connexe (pararcs)

s'il l'est en tout XeX.



Rig : Localement connexe par arc => localement connexe

Caracterisation : Un espace topologique (X ,
5) est localement

connexe (pararc) ssi toute composante connexe (par
arco) de trut ouvert de J est aussi ouverte

connexe eS

= X Eee E : Xerexten

Rmq: Par la caracterisation,
(X

,5) localement connexe (parars) => toute composante connexe
(par arch) de IX ,

5) est

ouverte

Corollaire : Si (X
, 5) et connexe et localement connexe

par arco ,
alors it est connexe par arcs.

XPij = separat (Po,

Lemme: 'Etre localement connexe (pararc)" est un
propriete topologique.

Exemples : 1 (X , Jgr) toc conn par arcs b) (X ,Jeri) loc con par are

1) (5 , 95) pas luc con bar arcs par le Corollaire

et pas loc conn non plus , car par loc conn
en 10 , 0).



indeces notions : demontrer non-existence d'homomorphismo

Proposition : (n) (A · Su) # He? Ju)

(2) (He
,
Sc) # (Hexu] U403 xHe, (st)xnoi voixie (

whon
can
e compare

11) t : 1-He => tolipidus : Hars - Histols

Hepat <Epite
12) W :↑ ee - fluian : 40.03 -> Rishlas


