
① Autour de la notion deconnexe"

Rendre precis la notion intuitive du "nombre de morceaux
independants dont un espace est compose.

⑨ Espaces connexes

Rendre forne l'etude de decomposition despaces en "morceaux".

par l'intermediaire d'applications continues don't il est le domaine,

Def" : Un espace topologique IX , 5) verific la PVI si

i standard
! Pour toute application continue f : ( , 3)- ( 5)
et Fx <y eIm/fl , [x ,y] : Im If).

Caracterisation de laPVI : Un espace topologique (X , 5)

ru verifu pas la PVIssi 5 U ,Ve51403 tq

UrV = X et HeV = % .

Deeparation de

(X , 5) consiste en U
,
Ve 9.403 +qUUV = X et

Unv = % ,
ce que I'on note ulx.

Si IX
,
5) n'admet aucune separation ,

alors il est

connexe .



Exemples : 101 (X , Jgr) toujours connexe
(v) IX, Jaxc) Connexe ssi #XCC .

(1) Prsque (Taib) , (Jst) =ab)) satisfact la PVI Facb,

on sait qu'il est connexe.

Proprietes elementaires

① IX , 5) connexe et AEX ouvertet ferme p . r.a - => A =X on A=%.

② L'image d'un espace connexe sous une application
continue est connexe.

③ (%,5y) sous-esp connexe de IX 13)

UIV separation de (X .3) b = Y- 2 ou Y =X.

④ "Etre connexe" est une propriate topologique.

Constructions d'espaces connexes

① (Recollement) Sort (X ,3) un espace topologique ,
et sort

G AilizI] = O(X)
.

Poser A = UAi .

itI

SiMi et (Ai , Jail connexe fiel , alos
(A

, JA) aussi connexe .



② (Adherence) Sort (X .5) un espace topologique ,
et sort

AX .
Si (A

, JA) est connexe
,
alors (B

, SB) est

aussi connexe FAEBEA.

③ Tout product fini d'espaces connexes est connexe.
BLA = UAEUnA e MIVIUnA

⑮ Infra-um VolnieXt ,Yetcom
X② Sinon

,
7 U

,
VES H BEHUV , GeVnB= 6 ,UBfUnB

Exemple: [an
,b1)x--- x [an ,

bn]
, Galcambus * ---* (H)canbus) connexe

⑪ Espaces connexes par arco

Une notion de "connexite" encore plus intuitive...

Etudor un espace en termes d'applications continues dont

il est le codomaine.

Def" : Sat IX .5) un espace topologique ,
et Soient Xo

,
X, EX.

X Un chemin dans IX , J) de xo a x1 consist en une

D
application continue & : (to .

13
, (Ja)tons) - IX ,

5)

tyX(0) = xo ,
111) =X1.

L'espace IX , 3) est connexe par arco sit existe un

chomin de Xox
,
FXo

,
X1EX.



&

-roprietoelementaiene par arco not connexe . (d)

② "Etre connexe par aro" est une propriete topologique.
② to

,
13 ExEX Estesinv. top

Exemples 10) IX
, Jgr) toujours connexepar arco

(v) IX
, Jasal connexe par arc ssi #X <2.

(1) X H convexe => IX . (Jalx) connexe par arcs

Theorime : La courbesinus du topologue 5 ,
a

S = [(x , sin)/xe 30 ,1332

est connexe mais non connexe par arc en

fant quetuvesCorrecti
very

O
&

connexe .
Sill existent& X101=%= /1, an 1) ,

MIneNCTM q EXnen ne come
· 7 mqatim= xities
tim = Alt = Atel"sit
·M1

,
5 Une30,

(hm) = (-1)"

~ 7 the ]m,
Un= Un

· D'ri
tnom
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