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Exercice 1.
Exercice 4.7 du livre.

Exercice 2.
Soient 2 C R? un domaine régulier et f,g € C°(Q2). Soit également a € C*(2) et ag > 0 tel que pour
tout (z,y) € Q, a(x,y) > ag. Montrer que le probléeme

~ div (a(z, y)grad(u(z,y))) = f(z.) (2,9) € 2,
u(z,y) = g(z,y) (z,y) € 0N

admet au plus une solution u € C%(Q).
Indication: Si u et v sont deux solutions du probleme, montrer a ’aide de ’exercice 1 que w = u—v =0

dans Q.

Exercice 3.
Soient Q C R? un domaine régulier dont 7 est la normale extérieure unité, et soit f € C°(€2). Montrer
que le probleme

Au(az,y)—u(az,y) :f(l’,y) (l’,y) GQ,
grad(u(z, y)) - 7z, y) = 0 (2,y) € 09

admet au plus une solution u € C%(Q).

Exercice 4.
Exercice 4.4 du livre.

Exercice 5.

_ 1
Soit F(xl,an) =

x% + a:%
et de rayon 1 (orienté dans le sens trigonométrique). Déterminez lesquelles des affirmations suivantes
sont correctes.

1. /F-EE:().
T

2. /ﬁ‘&?:%.
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(—m2,21) pour tout (w1,z2) € Q = R?\(0,0) et soit I' le cercle de centre 0

3. Sl existe f: Q2 — R € C! telle que F = grad(f), alors / F. @ =0.
r

L —
4. Tl n’existe pas de f: 2 — R € C! telle que F = grad(f).

5. 1ot(F) = 0.

Exercice 6.
Vérifier le lemme du cours:

// afdxldazgz/ frodl,
0 Oz a0

pour f € C1(Q), dans le cas particulier ott 2 est le triangle de sommets (0,0), (0,1), (1,0).



