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Exercice 1.
c.f. livre.

Exercice 2.
c.f. livre.

Exercice 3.
c.f. livre.

Exercice 4.
c.f. livre.

Exercice 5.
Comme dans l'exercice 9.6 du livre, on écrit f = u +4v. On a donc |f|> = u? + v2. On applique le
Laplacien pour obtenir

A(|f]?) = 2uAu + 2|ﬁu!2 + 20Av + 2|6v|2.

Par l'exercice 9.6 du livre, Au = Av = 0, et par les relations de Cauchy-Riemann, |Vul? = [Vo|2 =
|2, d’ott

A(If%) = 4lf'7.

Exercice 6.

e Puisque F' est holomorphe, on a, pour z = = + iy

ou Ov ov Ou
F/(Z) = %(x7y) +Z8756($,y) = aiy(a%y) - Z@(IL‘,CU)

Ainsi,

e Onpose D =C et F(z2) = % Puisque v est fermée, on a y(a) = ~y(b) et donc, par le point

précédent,
A 22 = F(y(b)) — F(1(a)) = 0.

Noter qu’on aurait également pu appliquer le théoreme de Cauchy et aboutir a la méme conclu-
sion.



