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(1) En utilisant la deuxième caracterisation de l’holomorphicité dans
la proposition avec les quatre caracterisations équivalentes, mon-
trer directement que si

f : U → V,

est holomrphe en z∗ ∈ U , où U, V ⊂ C sont des domaines, et si

g : V → C
est holomorphe en f(z∗), alors la composition

g ◦ f
est holomorphe en z∗ et on a(

g ◦ f
)′

(z∗) = g′(f(z∗)) · f ′(z∗).
(2) Caracteriser les points p ∈ C où les fonctions

z̄n · (z − 1), n ≥ 0

sont holomorphes.
(3) Soient γ1,2 : R −→ C deux applications de régularité C1, avec

γ1(0) = γ2(0),

et
γ′j(0) 6= 0, j = 1, 2.

On définit l’angle θ ∈ [0, π] entre les deux courbes au point
d’intersection par

cos θ =
Re
(
γ′1(0)γ′2(0)

)
‖γ′1(0)‖ · ‖γ′2(0)‖

.

Montrer que si f : C −→ C est holomorphe avec f ′(γ1(0)) 6= 0,
alors les courbes

γ̃1(t) := f ◦ γ1, γ̃2(t) := f ◦ γ2
intersectent en t = 0 et que leur angle au point d’intersection
est θ, donc inchangé.

(4) Calculer directement les intégrales∫
γj

z2 dz, j = 1, 2,

où γj sont les chemins

γ1(t) = t+ i, γ2(t) = cos(πt) + i sin(πt), t ∈ [0, 1].
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