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(1) Soit
∞∑
k=0

ak(z − z∗)k

une série de puissances qui converge pour tout z ∈ U , où U ⊂ C
est un ensemble ouvert. Montrer que la fonction définie par
cette série,

f(z) =
∞∑
k=0

ak(z − z∗)k

est analytique sur U ; donc f(z) admet une expansion en série
de puissances autour de chaque p∗ ∈ U (sur un disque D(p∗, ε)
avec ε > 0 suffisamment petit).

(2) Soit p(z) un polynôme quadratique avec coéfficient constant
non-nul. Developer

1

p(z)
en série de puissances autour de z = 0 en utilisant la représentation
de p(z) comme produit de facteurs linéaires.

(3) (i) Exhiber une série de puissances qui converge sur D(0, 1) et
qui converge pour tout

z ∈ ∂D(0, 1) = {z ∈ C | |z| = 1}
sauf en un point. Suggestion: considérer

∑∞
n=1

zn

n
.

(ii) Exhiber une série de puissances qui converge sur D(0, 1)
et qui converge pour tout

z ∈ ∂D(0, 1) = {z ∈ C | |z| = 1}
sauf en une collection de points {p1, p2, . . . , p7} ⊂ ∂D(0, 1)
préscrite.
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