ANALYSE III AVANCEE, SERIE 4

(1) Soit

o

Z ap(z — 2,)"

k=0
une série de puissances qui converge pour tout z € U, ou U C C
est un ensemble ouvert. Montrer que la fonction définie par
cette série,

f(z) = Zak(z — z*)k

est analytique sur U; donc f(z) admet une expansion en série
de puissances autour de chaque p, € U (sur un disque D(py,€)
avec € > 0 suffisamment petit).

(2) Soit p(z) un polynome quadratique avec coéfficient constant

non-nul. Developer
1

p(2)
en série de puissances autour de z = 0 en utilisant la représentation
de p(z) comme produit de facteurs linéaires.
(3) (i) Exhiber une série de puissances qui converge sur D(0,1) et
qui converge pour tout

2€0D(0,1)={z€C||z| =1}

. . .74 n
sauf en un point. Suggestion: considérer Y~ | =.

(ii) Exhiber une série de puissances qui converge sur D(0, 1)
et qui converge pour tout

z2€0D(0,1)={z€C||z| =1}

sauf en une collection de points {pi, pa, ...,pr} C 90D(0,1)
préscrite.



