ANALYSE III AVANCEE, SERIE 1

ontrer qu'un ensemble A C C est fermé (donc son complémen
1) Mont ’ ble A C C est fermé (d lément
A° est ouvert) si et seulement si pour toute suite

{zntno C A

qui converge vers z € C, 'on a z € A.

(2) Un ensemble overt U C C est appelé connexe, pourvu qu'’il
n’existe pas de partition

U=AUB

ou A, B sont ouverts, disjoints, et non-vides.
Montrer que si U est ouvert et connexe, alors U est connexe par
chemins.
Remarque: on appelle un ensemble ouvert et connexe un do-
maine.

(3) Soient u, A € C et posons

T(z) =Az+puz, z € C.

Ceci est une application R-linéaire de C en soi.
(a) Montrer que T est injectif (et donc bijectif) si et seulement
sl
AN # .
(b) Montrer que
T(2)] = ||
pour tout z € C si et seulement si A =0 et |\ + p| = 1.
(4) Montrer que si {a@nx}py—o est une suite de nombres complexes

et si
o [e.e]
ZZ |an k| < +o0,

n=0 k=0
alors on peut changer 'ordre dans la double somme:

00 oo 00 o0
DD k=D D ank

n=0 k=0 k=0 n=0



