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(1) Montrer que pour chaque domaine U C C les fonctions méromorphes
sur U forment un corps. Donc si f, g sont méromorphes, alors

f*xg f-g

le sont aussi, et si f est méromorphe et non-nulle alors

1/f
est méromorphe.

(2) Soit U C C un domaine, et soit {g, },>1 une suite de fonctions
holomorphes sur U. Supposons que

1
lgn(2)] < §Vz € U,vn > 1,

et que la série ) ¢,(%) converge normalement en U. Montrer
que si log note la branche principale du logarithme naturel, alors

la série
Z log (1 + gn)
n>1
converge normalement vers une fonction holomorphe sur U.
(3) Montrer que si {g,}n>1 est une suite de fonctions holomorphes
sur le domaine U C C telle que la série ) ., g,, converge nor-
malement, alors la suite de produits

{JT (1 + 9e(2)) buza

converge localement uniformément vers une limite holomorphe
h(z) sur U. On écrit alors
n(z) = T] (1 + (=)
k=1
Montrer que si N(f) note 'ensemble des zéros d’une fonction
holomorphe f, alors

N(h) = U2, N(1 + gj).



