
ANALYSE III AVANCÉE, SÉRIE 10

(1) Soit K ⊂ U ⊂ C où U est un domaine et K compacte. Montrer
qu’il existe un ouvert V tel que V̄ ⊂ U et K ⊂ V . De suite
montrer qu’il existe un δ > 0 tel que pour tout q ∈ V̄ , on a que

D(q, δ) ⊂ U.

(2) Soit le lacet γ : [0, 4] −→ C définie comme suit: pour t ∈
[0, 1], γ(t) = −2−2i+4t+i sin(πt), pour t ∈ [1, 2], γ(t) = 2−2i+
4i(t−1)+cos(πt)+3−2t, pour t ∈ [2, 3], γ(t) = 2+2i−4(t−2),
et enfin pour t ∈ [3, 4], γ(t) = −2 + 2i− 4i(t− 3)2. Déterminer
l’intégrale ∫

γ

(cos z

z
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z4
)
dz.

(3) Déterminer l’intégrale∫
γ

dz

z2 − (3 + i)z + 2 + 2i
,

où γ est le contour de l’ellipse x2
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20
= 1 paramétrée de telle

manière qu’on passe autour de l’origine une fois en orientation
positive (contre le sense de l’horloge).
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