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Cardinal d'un ensemble



Def : Scient Xet Y des ensembles

On di
que
Xet Y out in cordinal

et on le note (X) = 14/
siil existe une bijection f : / + Y.



Consequence : le cardinal de X, 14
est la categorie des ensembles Y tels que
↑1 %.

#-YENS XSY]



Ou a alors que
Ye
, Yes Nel

at Ze1 et Ye = Ze)

=> la categorie de ENBs extportionnee
↑

en ss-categories densemble ayant tous
len candinal.



Enserables finis , infinis ,demoubrables



f : X = 90....,nz

la reciproque f% 50,--
realise une enameration des elts de X

: ou pose X =f (0),fle), ...., Xu=flu
etona X =Exp, ...., +n] ·



Ex : IN

T

MyI
,
IN> /

Q =( , (,q)cExI , (p,q)+)



(0) P(X) = 503" =F(x
,593)

1 : AcX&
p
:nex I since A

⑨

X OrinGA
1. : ((X) = 50, 13



C:
X fini 11 18(11-2".

② Comme /II opsX= IN

Absurd :fin fu : m fulm50, 3

Tobijection



③ fe : N - [0,i

fam/:= 1 - fm(m) = [,
In suite JC = fro pour un unique no

fe(no) =1 - fuoo) =1 - Jc(no)
28c(o) = 1 impossible /



Cos
:
IR n'est

pes
de voubrable

[0,1) nest pas
demoubralble

.

dev ne[0,1)-noN
- = no[0 , 1) Co =[2u] , =20-and

17soB S2o]
on recommence avec

&= O" 00Not



si (n(x)) no st le dev en base 2 dex
on a x=

+ --



IN

dev : [0,1)> 50,B

↓Pas :
dev
,
/[0,1)) les cute de 0 et I qui-

ultimementwe sont pers
constantes egales a 1

Ex : 0.
, 10/oIIII(dev/[0,%)



l'ensemble des suite qui se terminent
ultiment pas des 1 est denoubrable

sort (n/n, o tysi a, no alor
Cn= 1

=-
-Yo



&
x et de GameI areep2
Devy([al)) = 50,BY un ensemble

denombrable



#



Le Thm de Cantor-Bernstein-Schroeder



Ring : on peut raisonner par
'e
.contrapose



larelation & at reflexive
#(X) et transitive

(1 <Y et 11 /21

alas 141 /Z1



et ce que -
at antisymetrique ?

est en que
WI) et H()

= m = 14) %



Oui ! est dest asserdu

a demontrer





Hypothere du continu

Dante) : on sait que Ret pas denembrable
et done /IN IIRI

,

Esta quil existe Ntq
INI < IMI IRI ?



Hypothese du Continu : IR st bien h + patit.
dan In Thedie &FC.



1938 .

Kunt Godet demontre

que l'hypothese do continue
ne peut etre refute
ds la therrie EFC

↑



1963 :

Part Cohen demontre

qu'on ne peut per prover
l'hypothese du Continue
ds la Thedie ZFC.

Elle stindecidable
dans ZFC.
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Le Groupe Symetrique

Def X ENS X# son gpe symetique
& = Bij(X)=Big (

= 38 : XSX]



Structures supplementaine
6+ Fly:X=



Composition : si f, ge Bijl,/
= gofeBig(X,XS

associative:gh



Neutralede Idy : AfeG

Inyof-f = fold /



-

⑤

ReciproqueuBig(x
,
4)+S,

to fof-Edy = fof"
Ces proprietes fort de Bij(,/)=By
un groupe )"group"



= g*gg"



Example : G 40
(6x=Bij(, X)

,
o
,Fly,

farme un groupe /le gp symetrique



X = 31, 2,3)
So = Si

,
2
,33

a Gelts

Fly
,2,33

= 1 -312-23-3

(12) : 1+2 2- 3-B

(23) : 1- + 2 -33-2

(13) " 1+32 +23-)

(123) : 1+2 2+33=1

(132) : 1t32 -1302



(12)" = (12)
11237"=(132)
(1250(23) : 1-22+33=1
- (123)&



(H=Mw-W , +,0, n=-n)

(I ,+, 0 , n=-n) pas ungpe : pasd'inversion

(Q ,+, 0, n=-n) gp

(IR ,+, 0, n
--n) gp

(C* Q-Gob, X,1, x+) stun ye



(E-203, X,1,o pas ungpe
2=#)

IT S+B, X,1,of stunge



Groupe trivial. (Se],, e,Edge
Asterisque

on RHC4

: (2,e) - e

croupe trivial


