Analyse avancée 1 Série 6 du 25 septembre 2025

Définition. On dit que z € R est un point d’accumulation de la suite (z,,)5 si de celle-ci on peut
extraire une sous-suite qui converge vers x.

6.1. A rendre: soit ()22, une suite bornée et désignons par E 'ensemble de ses points d’accumulation.

Montrez que
sup F = lim sup z,.
n—o0

Indications:

1.) Montrez que E # @.
2.) Sia=supF, [ = limsup,,_,., Tn, montrez que f < a.

3.) Soit A € E, limite de la sous-suite (zn;);2 de (z,);2; montrez que 8 > A.

6.2. On considére la suite (z,)52, donnée par
— _P
Zo = 07 x‘l((l2—1)+p - q7
pourl1<p<gq, qgq=1,2,...

Réfléchissez pourquoi ceci est une définition correcte: a-t-on bien défini x, pour tout n, et de
fagon non ambigué?

(a) Ecrivez les 16 premiers termes de cette suite; on peut deviner le motif.

(b) Déterminez (avec preuve, bien stir) tous les points d’accumulation de cette suite.



