Equations et inéquations irrationnelles
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Rappel: [u? = v? et sgn(u) =sgn(v)] < u=v.

e Résolution de / f(z) = g(z)

— Déterminer Dg¢s = Dy N DyN{z € R | f(x) > 0}, ou
D¢ = domaine de définition de la fonction f,
D, = domaine de définition de la fonction g.

— Déterminer Dpos = {z € R | g(z) > 0}.
— Sur Dggs N Dp087 on a f(JC) = g(x) — f(l') = (g(z))z :
L’ensemble solution est donc donné par S = Dggr N Dpos N{x € R | f(z) = (9(x))?}.
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Rappel: si u >0 et v >0, alors on a u? < v? < u <.

e Résolution de / f(z) < g(z)

— Déterminer Dgss = Dy N Dy N{z € R| f(xz) > 0}, onr
D¢ = domaine de définition de la fonction f,
D, = domaine de définition de la fonction g.

— Déterminer Dyos = {z € R | g(z) > 0}.

— Sur Dagr N Dyos, on a \/f(z) < g(z) <= f(z) < (g(z))°.
L’ensemble solution est donc donné par S = Dagr N Dpos N{z € R | f(2) < (g9(x))?}.

e Résolution de /f(x) > g(x)
— Déterminer Dgss = Dy N Dy N{z € R| f(z) > 0}, ot
Dy = domaine de définition de la fonction f,
D, = domaine de définition de la fonction g.
g(z) <0 (4)
— Sur Daer, v/ f(z) 2 g(z) <= {ou
g(x) > 0 et f(x) > (g(x))” (i)
— Déterminer S; = Dges N {z € R | g(z) < 0}.
— Déterminer S;; = Daes N {z € R | g(z) > 0} N {z e R | f(z) > (g9(x))°}.
L’ensemble solution est donc donné par S = S; U S;.

Remarque: l'intersection avec Dggr peut aussi étre effectuée en derniere étape.
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Remarque: si w > 0 et v > 0, alors on a u* < v° <= wu < v. Pour résoudre une inéquation avec
une inégalité stricte, les inégalités larges doivent étre remplacées par les inégalités strictes au moment
d’appliquer ce résultat.



