
Équations et inéquations avec valeur absolue

� Résolution de |f(x)| = g(x)

|f(x)| = g(x) ⇐⇒ g(x) ≥ 0 et


f(x) = g(x) (a)

ou

f(x) = −g(x) (b)

– Déterminer Ddéf.

– Déterminer Dpos = {x ∈ R | g(x) ≥ 0}.
– Déterminer Sa = Dpos ∩ {x ∈ R | f(x) = g(x)}.
– Déterminer Sb = Dpos ∩ {x ∈ R | f(x) = −g(x)}.
– L’ensemble solution est donc S = Ddéf ∩ (Sa ∪ Sb).

� Résolution de |f(x)| ≤ g(x)

|f(x)| ≤ g(x) ⇐⇒


f(x) ≤ g(x) (a)

et

f(x) ≥ −g(x) (b)

– Déterminer Ddéf.

– Déterminer Sa = {x ∈ R | f(x) ≤ g(x)}.
– Déterminer Sb = {x ∈ R | f(x) ≥ −g(x)}.
– L’ensemble solution est donc S = Ddéf ∩ Sa ∩ Sb.

� Résolution de |f(x)| ≥ g(x)

|f(x)| ≥ g(x) ⇐⇒


f(x) ≥ g(x) (a)

ou

f(x) ≤ −g(x) (b)

– Déterminer Ddéf.

– Déterminer Sa = {x ∈ R | f(x) ≥ g(x)}.
– Déterminer Sb = {x ∈ R | f(x) ≤ −g(x)}.
– L’ensemble solution est donc S = Ddéf ∩ (Sa ∪ Sb).

Remarque: pour résoudre une inéquation avec une inégalité stricte, les inégalités larges doivent être
remplacées par les inégalités strictes dans la résolution.


