
Exemple : maximum de vraisemblance

Exemple Supposons que x1, . . . , xn soient des réalisations i.i.d. d’une loi
exponentielle,

f (x ; λ) = λe−λx , x ≥ 0, λ > 0.

Trouver λ̂ML.

Solution : On a la fonction de vraisemblance et son logarithme

L(λ) =
n∏

i=1
f (xi ; λ) =

n∏
i=1

λe−λxi

ℓ(λ) =
n∑

i=1
log λ − λxi = n log λ − nλxn

ℓ′(λ) = n
λ

− λxn = 0 ⇐⇒ λ = 1/xn

ℓ′′(λ) = − n
λ2 < 0

Donc notre solution corresponde à un maximum et λ̂ML = 1/xn. 160
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