Algebre linéaire Série 1
CGC, EL, MX 12 septembre 2024

En classe

1.  Déterminer la solution générale (si elle existe) des systeémes d’équations linéaires suivants:

X +2 = 0 2x+ y+4z-2u=1

2x+ y +u=-5 x+3y—2z4+2u=4

VY x4y —u= 2 PV svtay+2: =0
y+z+u= 1 xX—2y+6z—4u="7

2.  Déterminer la solution générale (si elle existe) des systemes d’équations linéaires associés aux
matrices augmentées suivantes:

1 0 317 1 0 317 1 0 317
a) |0 1 2|3 b) |0 1 2|3 ¢c) [0 1 23
0 0 115 0 0 05 0 000

3.  Le systeme d’équations linéaires

x+2y+2z=18
x+2y+ z=13
x+ y =5

posseéde une solution unique telle que
[Jy=1 [ Jy=2 []y=3 [ Jy=4

4. Le systeme d’équations linéaires
X—y+ z— u=3
2x+y+5z+4u=2
X +2z4 u=c

possede des solutions seulement si

5 3 3 5
[Je=-3 [Je=-5 [Je=3 [Je=3
5.  Lors de I’échelonnement de la matrice
1 1 30
-1 0 -1 1],
0 1 2 0
la colonne qui ne posseéde pas de pivot est la
\:l premiere \:l deuxieme \:l troisieéme \:l quatrieme
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Série 1
Suite

6. Déterminer si les affirmations suivantes sont vraies ou fausses et justifier votre réponse:
a) Un systeme d’équations linéaires a trois équations et cinq inconnues est forcément consistant.
b) Tout systeme d’équations linéaires a trois équations et deux inconnues est inconsistant.
¢) Si une matrice échelonnée posséde trois coefficients principaux, alors le troisieme coefficient
principal se trouve sur la troisieme colonne.

d) Si une matrice échelonnée possede trois coefficients principaux, alors le troisieme coefficient
principal se trouve sur la troisieme ligne.

A domicile

7.  Déterminer la solution générale du systeme d’équations linéaires suivant:

3x+y —2z4+4u= 3
xX+2y— 2z +Tu=-3
2x+2y+ z +3u= 3
xX—=y —z+ u= 0

8.  Montrer que le systtme d’équations linéaires suivant n’a pas de solution:

2x+y + z =1
x—2y—z — u=3
x+3y+2z+ u=5
3x+4y+3z4+3u=7

9.  Considérer le systeme d’équations linéaires suivant:

Sx+8 +7z= a
—2x+ y—Tz=-2
X+ y+2z= 1

ol a est un nombre réel.

Pour quelle valeur de a le systeme ci-dessus a-t-il au moins une solution ?

10.  Trouver le polynome de degré 2 de la forme f(¢) = at? + bt + ¢ dont le graphe passe par les
points (1,—1), (2,3) et (3,13). Esquisser le graphe de ce polyndme.

Réponses:
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