Mabces & [Emandouires .

Reppel.

Nous avons vu Tu'z'( Y a tors vtwm J’ope//kﬁ'vm‘ élementaireS ( sur (e

'JL;)M»S d'une matiice ):
'TIJPQ I: efdzw,\%w danx Litjvxz,s.'
Lj<—=Ly
. TbP.Q_]I: multiplier ume L‘sm par lm nombre
L‘,'—s» [/ ) AVEeC
‘TDFe. U : addjf\'oumr wn m('lxp(.& J’w U?% A une aumfre:

Lk_’ L]a_"' L ,avec(j'-;ék d




Vad
]}eP'vde ,

Une mobree earree de tuille nxn est e mat e dlmontaire s elle
el ftre obfenue & prrti do (oWt e idenbite” L o (ide

d wne senle opéradion €lmentaire qur les lyres.

Tar consdqment, tly o frois fypcr do. matne Ldmantoire.
Tllugtodion (n=2)

.Tme,yz E4=[aé] car I_&=[“O‘: lf_,t\—;l.z[?é)]
Tpe I Ea=[29) eor 1= [0 9) = (9]

-Tme,—lT: E3=[§> 4] car Iz=“>(43 " ol [O 1]




Coit A wne matmce de taille nixn qudcov\.elu
So-{t E e m‘Lﬂ'& e/(n,,wmzl'ull‘e, s {m'l(e, X
le fmd«u"L EA est o mat nee obfenuwr = W\n"ﬂ" do A a llajde do

( {)F.Z?H/‘)Ll'obv madaire sur los G’;ms assocee o (o mat~eo E

Sl. IWNE 0\.(0r~S P\’\-’EA
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’Fmpos e

Sv B est une mafntee (MMO{/‘Q} elors E est tversible .

de plus, E7 est augs i wne matnice € (nentoire o mime ’f(jfe quL t

?(‘QMVQ.

Li w.fal—d‘ ole remarquer gue (u OP,&%'OM f’é?nm?tw%ar Sur [ef [l'jVLeJ

sont re’versz'uﬂf:

TOP(,T: l_ Ll E /ZJ:—L;_ K
Type L Lo B |
Type 10 L it B iy

St Ve ke T lematn e e@umandaire, cssocez ¢ (o dppsxienma

operation el(mtatce o o Lien FE=L,doe. F=E. m




Thioreme -

Sotv A e mabwer do Taille mixn . Sok R (o makne
Cohelonnee— redute do twille mx)p, assodee a A
Aors il existe dis matees Smntaires € E, . E,
dtalle mxr telles gue

G BRA =R




?Mvﬁ .

Comme, AR, il Y & g wombore pivi ol opirations Ellmuntaires
swr les lignes que tramepormunt A en R Chacume de cos
opdrahions Elimnbaires eft zssocide & wne matnce o tate |
On a: A~ E A~ E,(E A)=(E,E)A

~ G(BENA=(EGEENA ™

~ EE,;-E3E,ENDA=(E, --GE,E ) A=R =






Si A est wne wmatner inversible de talle nsn, alors ['Guation,
AX=T est comsistante pour Houl cloix da - De plus,
o veckowr =KL est luniaue solubion do A% =
Tremve .

Comme AC=AND )= (AKY)E =T, U ="L1C, & veddeur &

est une solidion do A =

Your mendtrer e & solution est UnigIg , SWpPposoil §u velR'™
est unt golution dU AT= L. Mbrerad did o o A=

En wwktipliant ctte egalile’ par- A7 g obhent ATAV)=AT'L,
den (A"AYV= A" et v=apAL. m




Thoorsme. Soit A me matnee camce de falle namn .

Alors nows awone [ ’efjw'va,éw,c_e, suvamde :

A est inversible < A~L,
De plus) foube suite: doperations elimentonres sur s lignes qui
fransporme A en Ly f‘mm{_,mv\e, L e AT,

Vewve .

=>) Sw”)osbv\s que A est inversible .
Le Heloreme \Pd*e/cx/,db\k -'MfUc‘w- G @ porme &l lonnde—
reﬂMt'{'ﬁ a,gyade.’e, Z, A ?os&?,dl;_ W~ ]M)VDJC ra,r' (.A-%P\L
Comme A est camee, les ?L'voh’ se. trourvent sur 0(4,0.30»«/:.1.@
& noud avons dewe R=T, .



<) Sugposons qre A~Tn. Il exitte denc des malneas ¢limontmics
Bl Eyy-/ B, telles qne (€, E,E)A=T,.
Comme E,,... E, ot dldmndares, lles sont inversibler ef
(B, --- E,E)) est aussi wversible , d'o -
A=(E--E,E))
Yar mse’ﬁwm’x A oest invergrble ef nous Trowvons :
A= B E,E, |
Comme, ar Camshruchon
(E,-EEJT,=A""
le- suike dlopeahions €limuntaires sur s Uigner qui trams forme

A I, +Mfo~/‘m I, eh AL u



Métede, do coleul do &7

Sotr A ume madnce carree de Izille X
{. Eerre o watn'ce Mﬁm{\e{e [A1T,.]

2. Reéduire b matrice angmatde [A1T,,]
~Silors de o rduchon do cofte mafnie il Yy & une ligne
de G- forme | ok dors A mersible
= Sinen, A est inversible ef nous cvons

CAITL ] ~ [T A™]
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IMvers 1h (e



Caracténsation dos matacer invers/bles.

Wor%mz_. (T‘\.a./or-é*v\-t de ca,mol-érisa’r'\o\m clb& wa’rl'c@( u'wvfrrs‘l'uu)

Soit A=[Efl---§:] uns matrice cerree e Fovlle vixv .
Les proprielet suivandes sont equivalentes (anfremant dit ellor jond
bowder Vraies ow foufer paugres )

o) A egt mversible .

L) A~T, (A et Guvalede selon les ligner 2 Tn)
c) A admeb yosthOlAJ pu‘vvf.

cl) L‘e,t‘\ua:l-\'ov\, A—‘JZ':_O* ?oSJ-EO(L Comme w\:clu.z, ;oéufb’aw =0

o) les colonnes G(L A .Vovd' va!lfuremw\* |vx.a(.¢./’:zmclc\r\ha!‘



g) Lepplicabon lindoire T+ AL est injechve

q) L’e,/f‘wa.hbw Ax=b admet e mons wnr solufion pour bouk

W) Veet{h,...,@nd= R™ (et colomnas de A engemdrent R"™)

) Lapplicahon lindeure = A est sur—J‘ea‘»w

1) T existe wne mabnce canee C felle que CA=T,, (inverse 3 gonchy)
k) 1L existe wne matnce canee D telle que AD=T (inverse & droife )
L) A est inversible



Conw’q_uumaz, {W\.Por*and-t .

Yropostion .
Soiend N &k B dunx wiaknees cameer dy fwlle nxn.
d¢ A’B=Tn>0l»r:s A of B sont mversibles ef AT o €'=A

Reuve.

Si AB=L,, dos A pordole unm inverse & droite ef le thioré me do
caradhrisation dug matrces invergibles implisne que A esl
versitble & A =8

Si AB=L., ofors B pud e um inverse & gauche of le thioreme do
careAvisation dug matacer inversibles implique que B exl
mversible o B =A _



'D-Q/{—l'vu'(hbr\, -

So{{' A unl wmat nee cj\/»gé OZL fa,‘HL NnxEWn .
On ik gne A et ginfu,u'grc, si A nhest pos invers/ble .

/Kcmm*qwz_ ,
|

Le Hlorime dt caractéiyabions dos matnices pvertiblog faw‘a:fe,
['ensemble Ao mafn"ou carréel em dunX o&ﬂe\r dﬂ/br’mzd :
—l moFnce§ inversibler (ow wom :-Jn?ywh'e\.r\eJ) et

— @S mafnces s'f»\‘y IA/ z:e',\/\es COLL nan, Mve,rsz’@;l_o,\(' )



