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Analyse I i resume du cours

On astudie le sujets suivants: nombres reels linf-sup) , nombres complexes
- suites numeriques a- serie

numeriques
- fonctions reilles
- limites des fonctions
- derives des fonctions
- developpements limites
- series entieres

,

series de Taylor
- integrales des functions continues sur (a . 67
- integrales generalises

Les sujets sont lies.
① Limites des suites Limitas des functions lim flan) = 1 F (au) : Liman = 0n+

(Si f(x = 1=htt = 2 (Par contre J des functions telles que
limfl = 1, maixmf(x) n'existeps

(2) Si limf(x = l =Ef = l (Par contre . I de fonctions telles use
Limfin = l

, maismf nexiste pa



Ex
a (1+ )" = e
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lim (1+ an e aimaa
directement lim(e

C
(2)x== l + *)

*

& (n(+ )=E(x) = 4 =lim(
*
=e

(n(1+y) = y + yE()
Yp

Y
O



② Series
numeriques

> Integrale generalises
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Proposition. So it f2-0 une forchon continue et strictement decroissants·
pour fout x = a pour un

certain a 21
. Aire = f (1)

Alors la serieful et l'integralo generalise
X

Stixdx convergent on divergent en meme temps .

f)x ArefuI'

#
Aire = f(3)

234567

Ex. converge=>p - 1 (=) S convergepa 1 [f(n) = somme des aires
difficile Proposition F facile

de rectangle rouges

Extent pour quelles valeurs de la serie converge. telle?position

↳
diverge c = 1

Alors par
la propositionInternate converge 1=) > 1

.



③ Rappel rapide : f(x) = Sho
Confine ? devea
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continument disable ?
Continite - dirivabilite :

(1) Continue : Emh() ,mg(x) existent ? Emhx= home
(2) Denable : Fd(0=im hh( existe ? f=(d) exis ? fig
h'(x)

, g'(x) imh(xfgxfl
·

=f(0)
.

Suites : (1) utiliser les limite remarquables lim +x)* =1
, lime

· lim
,lim

(2) Liminf , limeup.
Ex

. Limaen =5 Ciminf An = 5
,hmsup At 5

Ex
. Luf( =- 1 , limsup( = 1 ; lmfan=5hmpt-n +2

1 - 1) - 1

(3) Suites difinies par recurrenceMethode I
Methodez=Gacondimenter denteas

majoration
# minoration

lin= em Marie
=

convergence .

Series:an (i) D'Albert (2)h
, (3) Comparaison (4) Leibnitz (5) Integr



⑭ Croissance relative de functions
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Q : Parmi les limites suivantes
, liquelles sont gales a zero ? 10

-

Ihim-a > 1, 230

lim
-
ex

2 > 0

13)limXlx =limey)=
as0 y=
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L'hierarchie de croissance des fonctions.

① Im =0. =0
as 1, 0

> p 230

Notation
:Y = croit plus vite

Soit be *

= x
* Yenx = X]((x)

*

2 > 0= 0

a) X
&

X
*

](nx)
"

2)0

lorsque X -- + 2
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(4)lim D'Alemberthm
as

=C =0

=> Im = 0

n
!J an

a) I
,
n + >

(5)lim D'Alembert :I
=lim

n >h ! = 1
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Alors on a
l'hierarchie des croissances :

nn) n ! > an > nP) (enn)
a) 1 S lorsque
94 ax)x * ](2nx)9



⑤ Classesde regularite des fonctions.
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Analytique f(x) = sasrie de Taylorsur Iconvert

Infiniment drivable f(x)EC
·

(1) Lisse

↓
n fois continument derivable Es fEC"(1)
n22 ↓ ↑AF : Jtt]x , y/CI :

he n fois desirablefinkelistent # = f()
Dire

W
Continue E)limf(x = fla FacI

I : 196]I

↓ b
f((a ,6)) = /minf,may

Integrable surlabI<=)Sfixdx existehm de lamoyennely compris les integrales generalises -c (a
,
b)<I t

.g.
Sf(xdx = f(x) . (b-a)



&* Integrale qui ne s'exprime pas en fonctions elimentaires
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Sdx Mais on

pouerra calculersidx
Considerons [(s)=x[(0)=
I'(s) = - Sinxdx =Jesidx = - Fg2 = [ls] est une primitive

de [*(s)

Laquelle ?? Lin I(s)=im x
[(s) = - Siteds = -arctans + C

C telle
que mF(s) =Carctans=

=- + 2 = 0 = 2= f(x) =e
*

-

=> I(0) = (x = =arctan(0)+ =

=



Exercise Geexdx =(s), S > p
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Sexdx
git gre

*

Binxes-exdx = -get a

-
*

x + &)
*

(in)dx = - trinxe*- Exe-fesinxdx
-

= (l +)]2
*
sinxdx = -tl

*

smx-lCox + C
J(S)

(l+sixdx
=In-R+%--

R+ 0 Ryo
10

-
&

=> I(s)= 0
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***

nous
arons calcul

·,S·Fri



Examen final: Lundi le 13 janvier
2025

915-1945
#salles : CE1515, CEllO1, CEL104, CEllO5, CEllOG , CE4, CE6.

differentiable =
derivable

, Sup = sup , Inf= inf

Sujets .

(1) Nombree reels
, inf-sup.

(2) Nombres complexes
13) Methode de recurrence

(4) Limites des suites ly compris les suites definies par recurrence; ainsiquelimite
15) Series numeriques criteres de convergence
16) Limites du fonctions (par def, a partir des suites , area BH, DH)
17) Continuite

, prolongementpar continuite, limites agauche eta droite
18) ITVI



19) Derives dune fonction, fonction differentiable a gauche eta droile
y compris

la derives logarithmique
110) ↑AF

, proprietes du fonctions differentiables our un intervale
(11) DL

(12) Formule de Taylor et serie de Taylor.
(13) Series entieres

, rayon
of domaine de

convergence
(14) Integrate et primitive , Theorems de la mogenue
(15) Changement de variable , integrationparparties; decomposition en simple fractions
(16) Integrale generalises , criteres de convergence.



Comment reussir son examen
.

(1) Live et memoriser le resumes Ed discussion
en janvier

1 -

(2-3) Relive les notes du cours Faire examen 2020 + serie questions ouvertes

(4) Relive les series d'exercices
.

·

15) Faire examens 2017
,
2018

,
2019

,

2021 (quelques uns)
(6) Relive les resumes !!

(7) Faire examen 2022

Joyenses fetes !


