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Exercice 1.

Soit A C R non-vide et borné. Montrer que x = sup A (resp. * = inf A) si et
seulement si x est un majorant (resp. minorant) de A et s’il existe une suite (a,) C A
telle que a,, — . Utiliser ce résultat pour refaire 'exercice 3(d)—(i) de la série 2.

Exercice 2.

Soit (a,) une suite. En utilisant la définition de convergence avec €, montrer que si
a, > 0et lim a, =a >0, alors lim /a, = /a.

n—oo n—oo

Exercice 3.
Calculer les limites lorsque n — oo des suites suivantes, si elles existent.
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Exercice 4. 1\
En utilisant le fait que lim <1 + —) = e, calculer les limites suivantes:
_>.
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Exercice 5.

Calculer lim inf a,, et limsup a,, dans les cas suivants:
n—00 n—00

(a) an=(=3)"— ()" __cos(mn)
_ i2mn/3 () an % + COS(%”)
(b) a, = Re(e )
(=1)" (e) an=+vn—|Vn]
(¢) a, = <1 +

—) : (ou |x| = le plus grand entier < x)
n
Exercice 6.

Vrai ou faux?

(a) lim a, = 0 si et seulement si lim |a,| = 0.

(b) Si lim Intl| _ 1, alors (a,) diverge.
n—oo (079

(¢) Si lim Intl| _ 1, alors (a,) converge.
n—oo an

(d) lim |a, —a| = 0 si et seulement si lim a, = a.
n— o0 n—oo

(e) Si lim a, = +oo, alors a, est croissante.
n—oo



an
(f) Si lim a, = 400 et lim b, = +oo, alors lim — = 1.
n—00 n—00 n—oo by,

)

(g) Si (a,b,) converge et nhjEO b, = 0, alors (a,) converge.
) S
)

(h) Si (anby,) converge et hm b, = # 0, alors (a,) converge.

(i) Silimsup |a,| =0, alors hm a, = 0.
n—oo

(j) Siliminf|a,| =0, alors lim a, = 0.
n—oo n—o0
Exercice 7.
Etudier la convergence des suites définies par récurrence suivantes, et calculer leur
limite si elles existent.
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