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La convergence préserve peu de propriétés Introduisons une notion plusfortedénuergence

Def On ditque fn converge uniformément
vers f ssi
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Preuve Soit E I et montrons que f est continue en Xo Soit es 0
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Comme xo arbitraire cela montre f E I âffffes

Ainsi dans l'exemple B la convergence n'estpas uniforme limite f disantinne

Autreexemple Posons fn x 1 hx HEIR et n EIN
On a fn f avec f4 1 ER

ER I for x f411 p
as donc la convergence n'estpas uniforme sur IR

En revanche ER fnlx f411 9kf mas 0

Donc la convergenceestuniforme sur 0,1

Thm deDini Soient a BEIR a b et fn unesuitedansCᵒCab Si

fn f avec f E C a b

et fn est croissante c ai d ne INVx f a b fa 11 fr x
Alors la convergence est uniforme fn If
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Comme xi estbornée on peut BVU extraire une sous suite xie en



qui converge notons c sa limite On a c E fa b
Pour simplifier la notation notons Xe xie et R Miel

Comme for f NEIN 1 fr c f a
Come f etfor sontcontinues LEIN l L

e
flc f x ̅

1fr41 falkell
Comme la suite f estcroissante on a pour l max N L
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Bien sûr on a la même conclusion sous l'hypothèse fn estdécroissante



Chapitre4 Calcul différentiel

Préliminaire Notation de Landau

Soient f g D IR définies au voisinage de ER

Grand 0

On dit f est dominéepar y au voisinage de ssi
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On note f g on bien 8
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Petito on supposeque 75 0 VxE S xo S Yxol on a g x
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On dit f est négligeable devant y au voisinagedexossiliy.ly 0

On note f g ou bien flx g x

Exemples Au voisinage de zéro
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Auvoisinage de tes adopter la définition avec Xo a
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